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Chào các hạ khi các hạ đang đọc những dòng này 
tức là đang sở hữu một nửa cuốn Tuyệt Kĩ Casio hạ gục 
bài hay và khó giúp các hạ đủ sức hànli tẩu trong giang 
hồ nlìíêu tìiử tliách và điều quair họng hcm là đủ sức tlũ 
đấu trong đại hội võ lâm sắp tói vào 21/6 với nlriêu Bí 
Tịch cực mạnli hạ gục các bài toán để dànlr một Slot vào 
trường mìnlr tìứch. 

Đê’ lĩnh hội được sácli võ công này yêu cầu các hạ 
phải có Level 6/10 nắm được các kiến tlìức và dạng bài 
cơ bản sácli giáo klioa tìiì khi tìii triển kĩ năng mới dễ 
dàng và hiểu được toàn bộ sự uyên thâm của nó. 

Bản Bí Kíp này chứa một nửa tâm pháp và clìiêu 
thức nhưng cũng giúp các hạ tăng công lực rất nhiều, để 
nliận được nửa bản còn lại các hạ nhập "Mã Code" 
được đínli ở đầu sách vào check.bikiptheluc.com để 
kết nối tới Bang BKTLverS.O và rèn luyện nlrững kĩ năng 
còn lại cũng nliư cập lứiật xu thế đê và tham gia khóa 
LiveStream 7 ngày cuối luyện công cùng sư phụ Lực. 
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Bí Kíp Thế Lưc 

Casio Expert: Nguyễn Thê Lực 
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C*S.OEXrE«T 

: Nguyễn 

Thế Lực - fb: Ad.theluc - Youhibc :MrTheLuc95 

Danh Mục 




Giải đề mirủi hoa íân 3. 

...9 



Các kĩ năng Casio cơ bản. 

..31 




..41 

Số Phức. 

.88 

Míĩ-ĩngnrìr . 

,..55 

Hhili Oxyz. 

.110 

Nguyên Hàm - Tíclr Phâ. 

,.69 

Hìnlr hoc kliông gian. 

.122 

Toán ứng Dụng. 

.142 



Hưởng dẫn sử dụng: 





*Lưu ý: Sách chi được hỗ trợ klìi mua ỉừ anh - Nguyễn Thế Lực các em mua ở nod 
khác đều không phải là sáclì gốc nên kliông được hỗ trợ. 

Sau khi nhận được sácli tlù các em làm tìreo các bước như sau 
Bước 1: Truy cập vào Check.bikiptheluc.com để nliập mã "code" 

Có 2 dòng các em cần điền đầy đủ thông tin: 

Email; Em điền Gmail của em đã đăng kí sách để nhận file 
Code: EmiihậpcácchữsỐđượcđínlitrênsáclTiởbìa 

Bước 2: Đợi sau 24h và tniy cập vào Bikiptheluc.com/bktl3 để truy cập các File 
Update 

Mọi thắc mắc các em liên hệ: 

Nguyễn Thế Lực - fb: https://wwwÌácebook.com/Ad.theluc 

Số điện thoại: 0977.543.462 - 0964.243.062 - 0968.368.653 

Địa Chỉ: số 5, ngõ 4C Đặng Văn Ngữ, Đống Đa, Hà Nội (gần THPT Kim Liên) 

Bikiptheluc.com - Luyenthipro.vn - Youtube: MrTheluc95 

Bikipiiicluc.com Bí kíp CASIO công phá Trắc Ngliiệra Toán Hotline: 0977.543.1í)2 
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BỘ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO KỲ THI TRUNG HỌC PHỔ THÔNG QUỐC GIA 2017 

ĐÊ THI THỬ NGHIỆM Bài thi: TOÁN 


(Đe thi gồm 06 trang) 


Thời gian làm bài: 90-phút, không kể thòi gian phát đê 


Họ, tên thí sinh. 

Số báo danh. 

Câu 1. Cho hàm số = jc’ -3;c có đồ thị (Q. Tim số giao điểm của (C) và trục hoành. 


A.2. B.3. 

c. 1 . 

D.o. 

Câu 2. Tim đạo hàm của hàm số 3 ;=logx 



A v'-^ B 

c v'--i- 

D V' ^ 

J\. y D, y --. 

X X 

vinio' 

■ 101 n;c‘ 

Câu 3.Tim tập nghiệm s của bất phương 

trìrửi 5”‘ - - > 0. 

5 


A. S = (l;-H»). B. S = 

C.S = (-2-,^). 

D. S = i-oo--2). 


Câu 4. Kí hiệù a, b lần lượt là phần thực và phần ào của số phức 3-2-j2i. Tim a, h. 
Á.a=3;b = 2. B. a = 3;ố = 2 ^/ 2 . c. a = 3-,b = s. Đ.a = 3\b = -2^. 

Câu 5. Tính môđun của số phức 2 biết f = (4-3/)(l+/). 

A. |z| = 25^2. B. | 2 | = 7>/2. c. I^l = 5^2. D. I^l = V 2 . 

1 \ A/ JC“2 ■» ,A 1 iSA ^ í. iA + / 

Cầu 6 . Cho hàm số y~—^- Mệrdì đê nào dưới đây đúng ? 
v+l 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (-00;- 1 ). B. Hàm số đồng biến trên khoảng(-«);-l). 
c. Hàm số đồng biến trên khoảng (-oo;+oo).D. Hàm số nghịch biến trên klioảng(-l;+c»). 
Câu 7. Cho hàm ^y=f{x) có bảng biến 
thiên như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới 
đây đúng ? 

k.y^=S. B. 3;ct = 0. 

c.nũnj; = 4. 0 . 10 ^ 3 ; = 5. 

Cầu 8 . Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, tìm tọa độ tâm J và bán kúih R ảia mặt cầu 
{x-ìf +Cp+2)‘ +{z-4f = 20. 

A. 7(-l;2;-4),R = 5>^. B. I{-ỉ;2;-i),R = 2^. c. /(l;-2;4),i? = 20 .D. /(l;-2;4),7? = 2>/5. 
Câu 9. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, phưong trình nào dưới đây là phuong trình 
x = ỉ+2í 

chính tắc của đường thẳng ■ y = 3l . 

z = -2+i 




_y_^+2 ^x+l_y_z-2 


z-2 
3 - 2 ' 


2 3 1 


+ 2 


Câu 10. Tim nguyên hàm của hàm số /(jc) = x"+-y. 


A.|/(;r)dx=:^-^+C. 


B.|/W(k=^-i+C. 
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c. J fix)dx = J + - + C. D. I /(jc)dr = j+i+c. 


Câu 11. Cho hàm số y = f(x) có bảng biến a; 

00 

! ( 

) +00. 

thiên như hình vẽ bên. Hỏi đồ thị của hàm v' 


+ 

- 

số đã cho có bao nhiêu đường tiệm cận ? 


/” 


A.I. B.3. C.2. D.4. 



^0 


Câu 12. Tính giá trị của biểu tììức P = ị7+4yf3Ỵ . 

A.p = l B.P = 7-4S. C.P = 7+4yỊ3. Đ.p = [7+4^f'\ 

Câu 13. Cho a là số thực dưong, a khác 1 và /»= log^ Mệnh đề nào dưới đây đúng ? 
A.p = 3. B.p = l c.p=9. D. ? = -. 

Câu 14. Hàm số nào dưới đây đồng biến trên khoảng (-oo;+oo) ? 

A. ;> = 3j:^+3;c-2. B. 3; = 2jc^-5x+1. C. ^-3J:^ Đ. y = -^. 

Câu 15. Cho hàm số /(x) = xlnx Đồ thị nào dưới đây là đồ thị của hàm số y-fXx)l 



Câu 16. Tính thể tích V của khối lăng trụ tam giác đều có tất cả các cạnh đều bằng a. 

A.v^'ĩậ. ' C.V^Ểệr' = 

6 12 . 2 4 

Câu 17. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho các điểm y4(3;-4;0),£(-l;l;3) và 
C(3; 1; 0). Tim tọa độ điểm D teên trục hoành sao cho AD = BC. 

A. £>(- 2 ; 0 ; 0 ) hoặc I>(- 4 ; 0 ; 0 ). B. D(0;0;0) hoặc D(r6;0-Ơ). 

c. T)( 6 ; 0 ; 0 ) hoặc TI( 12 ; 0 ; 0 ). D.D(0;0;0) hoặc Z){6;0;0). 

Câu 18. Kí hiệu Zị và Zj là hai nghiệm phức của phưong trình Z^+Z+1 = 0. Tứủi 


P = zỊ +zl+ZịZ^. 


A.p = ỉ. B. p = 2. c.p = -ỉ. Đ.p = 0. 

Câu 19. Tính giá trị nhỏ nhất của hàm số = 3x+^ trên klioảng (0;+«)). 


A. min y = 3^9. B. T=7- 


c. min v=^. 


D. mm y = 2ỈỈ9. 
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Câu 20. Hình đa diện trong hình vẽ bên có bao rứũêu 
mặt ? 

A. 6. B. 10. c 12 . D. 11. 


Câu 21. Gọi s là diện tídi hìnli phẳng (H) giới hạn 
bời các đường y=f(x), trục hoành và hai đường 
thẳng x = -l,x=2 (như hình vẽ bên). Đặt 

a = j/(x)dx,b = Ị/(x)ỏx, mệnlì đề nào dưới đây 

đúng ? 

A.iS = ỗ~ứ. B.s = ò+ữ. 

c.s = -b+a. D. 5 = -i--a 




Câu 22.Tim tập nghiệm s của phương trình logj(jc-l)+iogj(x+l) = 3. 


A. S = {-3;3}. B. 5 = {4}. c.s = {3}. D.s = {-ẶÕ-,ẬÕ]. 


Cầu 23. Đường cong trong hình vẽ bên là đồ ứụ của 
một hàm số trong bốn hàm sô' được liệt kê ờ bốn 


phương án A, B, C, D dưới dẳy.Hỏi đó là hàm số nào ? 

. ,_2;c+3 ^ .2;c-l 

x+ỉ ;c+l 

C.y = =^. D.y = - 


x-ỉ 


x-l 



Câu 24. Túứi tích phân ỉ =:ị2xyỊx~-ỉẩx bằng cádi đặt mệnh đề nấo dưới đây 

đúng? 


A.I = 2ị^du. B.I = Ị^|ĩiáu. C.I = ịẶ'idu. 

Câu 25. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm M là điểm biểu 
diễn của số phức z (nỉiư hình vẽ bên). Điểm nào teong 
hìnlì vẽ là điểm biểu diễn của. số phức 2z. 

A. Điểm N. B. Điểm Q. c. Điểm E. D. Điểm p. 



Câu 26. Cho hình nón có diện tích xung quarửi bằng 3x0' và bán kírúì đáy bằng . Tmh 
độ dài đường sinh ỉ của hình nón đẵ cho. 


_ yỊSa 


B. ỉ = 2^a. 
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Câu27.Cho í-^^ = a+ồln^Ị^, với a,b là các số hữu ti. Tính 5=a^+è^ 
ịe^ + l 2 

Ả.s = 2. B. S = - 2 . ■ c.s = ữ. D. 5 = 1 . 

Câu 28. Tính thể tích V của khối trụ ngoại tiếp hình lập phương có cạnh bằng a. 

k.v = ĩị-. B.v = ĩra\ c.v = ^. D.v = ^. 

4 6 2 

Câu 29. Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, clio mặt cầu (5) có tâm /(3;2;-l) và đi qua 
điểm .4(2; 1; 2). Mặt phẳng nào dưới đây tiếp xúc với (5) tại .4? 

A. x+;;-3ĩ-8 = 0. B. x-j(^-3z+3 = 0. c. x+;;+3z-9 = 0. D.x+;;-3z+3 = 0. 

Câu 30. Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng iP):2x-2y-z+l=0 và 
đường thẳng = = Tínlì khoảng cácli d giữa A và (P). 

A.d = ị. ^■d = ị. C-d = ị. Đ.d = 2. 

3 3 3 

Câu 31. Tim tất cả các giá trị thực của tham số ra để hàm số ;;.= (ra-l)x‘'-2(m-3)x^+l 
không có cực đại. 

A. I<mắ3. B. m<l. c.ra>l. D. l<m<3. 


Câu 32. Hàm số >> = (x- 
nào dưới đây là đồ thị ( 



A. Hưih 1. 


Câu33.Choứ,ồlàcác! 


- 2 )(x^-l) có đồ thị nl’ 
lủa hàm số y=\x-2\ợ 



B. Hình 2. 


' thực dương thỏa rric 


iư hình vẽ bên. Hình 



CHìnliS. 


a^l,a^^ ,ịog^b = 



D. Hình 4. 


Ì.TÍnhP = log^^. 


A. P = -5+3V3. B. P = -l+>/3. C.p=-1-V3. D. P=-5-3^/'3. 

Câu 34. Tính thể tích V của phần vật thể giới hạn bời hai mặt phẳng X=1 và x = 3, biết 
rằng khi cắt vật thể bởi mặt phẳng tùy ý vuông góc với trục Ox tại điểm có hoành độ 
x(l < X < 3) thì được thiết diện là một hình chữ nhật có độ dài hai cạnh là 3x và •\/3x"-2. 


A. F = 32+2n/Ĩ5. B. V = ^. C. y = Y-- D- V=ị32+2yỊỉ5y. 

Câu 35. Hỏi phương trình 3x‘ - 6 x+ln(x+ự +1 = 0 có bao nhiêu nghiệm phân biệt ? 


A. 2. 


B.l. 


C.3. 


D.4. 
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Câu 36. Cho hình dióp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA vuông góc với mặt đáy, 
SD tạo với mặt phẳng (SAB) một góc bằng 30°. Tính thể tích V của khối clióp S.ÂBCD. 

A.v=ệ^. . 


Câu 37. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, clro đường thẳng 
í/= = Phương trình nào dưới đây là phương trình hình chiếu vuông góc 


của 

d trên mặt phẳng x+3 

= 0 ? 



a: = -3 

p = -3 

x = -3 

A. i 

y = -5-t . B. ■ 

j. = -5+l C. 

y = -5+2t. D,- 


z = -3+4í 

[z = 3+4/ 

z = 3~t 


Câu 38. Cho hàm số f{x) thỏa mãn|(a-+l)/'(j:)dx = 10 và 2/(1)-/(0) = 2. Tính 


A./.=-12. B./ = 8. c. / = 12. D./ = -8. 

Câu 39. Hỏi có bao nhiêu số phức z thỏa mãn đồng tlrời các điầu kiện: |z-;| = 5 và z' là số 
thuần ảo ? 


A.2. B.3. C.4. D.o. 

Câu 40. Cho hàm số y=—, mệnh đề nào dưới đây đúng ? 

A.2y+:9^"=— ^.y'+xy'' = \. c. y+A 3 ^" = — D.2y'+xy" = \. 

X x X x 

Câu 41. Hỏi có bao nhiêu số nguyên m để hàm số j; = (ní‘-l).v7(m-l)ji'"-x'+4 nghịch 
biến trên khoảng (-oo;+oo)? 


A.2. B.l. CO. D.3. 

Câu 42. Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng {P):6x-2y+z-35 = 0 và 
điểm .4(-l;3;6). Gọi A’ là điểm đối xứng vớiqua (P), tínlì OA'. 

A. OA'=3yl26. B. OẢ' = 5yỊ3. C. OA' = 4^. D. OA' = ^. 

Câu 43. Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng 3-j2a, cạnh bên bằng 5a. 
Tứúi bán kứứi R của m.ặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABCD. 

A.R=yl3a. B.R=^j2a. c. R = ĩj-. D. R = 2a. 

Câu 44. Cho hàm số f(x) liên tục trên R và thoả mãn /(x)+ f(-x) = /2-i-2c032x, Vx 61. 

Tínli / = I fix)dx. 


A./ = -6. B./ = 0. C./=-2. D./ = 6. 

Câu 45. Hỏi có bao nhỉêu giá trị m nguyên ữong đoạn [-2017; 2017] đê’ phương ữìnli 
log(/;a:) = 21og(x+l) có nghiệm duy nhất ? 
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A. 2017. B. 4014. c. 2018. D.4015. 

Gâu 46. Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m đê’ đồ thị của hàm số 

y = -l]x có hai điểm cực ữị là A và 5 sao cho A, B nằm khác phía và cách 

đều đường thẳng y = 5x-9. Tính tổng tất cả các phần tử của s. 

A.o. B.6. c. -6. D.3. 

Câu 47. Trong kliông gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng (P):x-2y+2z-3 = 0 và 
mặt cầu (iS): + 2x - 4j; - 2z+5 = 0. Giả sử điểm Me{P) và N e (S) sao cho vectơ 

MN cùng phương vói véctơ m( 1;0;1) và khoảng cách giữa M vằ N lớn nhất. Tmh MN. 
A.MN = 3. B.m = l+2yl2. c. AW=3^^. D. M\l = 14. 

Câu 48. Xét các số phức 2 thỏa mãn |z+2-/|+|z-4-7i| = 6 \^. Gọi m,M lần lượt là giá trị 
nhỏ nliất, giá trị lớn nhất của |z-l+í|. Tínli P = m+M. 

A. P = ^/Ĩ3+^/^. ĩ,,p j'ẽ-^^'^ ., c. P=5yl2+ylT3. D. P = ẽẾ . ÌÍẽ ....._ 

2 2 
Câu 49. Cho mặt cầu tâm 0, bán kính R. Xét mặt phẳng (P) thay đổi cắt mặt cầu theo giao 
tuyến là đường hòn (C). Hìiih nón (N) có đỉnh s nằm trên mặt cầu, có đáy là đường tròn 
(C) và có clìiều cao la h{h>R). Tmh h để thê’ tích khối nón được tạo nên bởi (N) có giá trị 
lón nhất. 


A.ìi = ^l3R. B.h = yf2R. = D./7 = ^. 

3 2 

Câu 50. Cho khối tứ diện có thê’ tích bằng V. Gọi V' là thể tích của khối đa diện có các 
đỉnh là các trung điểm của các cạnli của khối tứ diện đã clio, tính ti số ý-. 
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Full tuyệt kĩ Casio Hạ Gục Đề Minh Họa Lần 3 

Câu 1: Cho hàm số y=-3x có đồ tliị (C). Tùri giao điểm của (C) và trục hoành. 

A.2 B.3 C1 D.0 

Hướng dẫn: 

Các em vào giải phưong trình bậc 3 trong máy tính 

Ìl|[I](I]ỊĨ](i][õ]|=]B(l](i](õ]Ẽ](i] 

Eỉ mỉT s MatliTẰ SI UìX\i Ẳ 

ÍÍ1= &= &= 

J3 -J3 0 

Vậy kliòanlr đáp án B. 

Câu 2: Tính đạo hàm của hàm số y=logx 

A. y =-. B. y=-—. c. V =- 7 ^. D. y = -- 7 —. 

Jt _ ^ x xlnio lOlnx 

Hướng dẫn 

Các em xét hiệu đạo hàm tại X với các đáp án 

e © (§1 s p Q] 0 H (Ĩ1 ® 0 O [T) ® H [3 

TianuỊ 


ii[ĩl[õ](=] 

Q Mãth Ậ 

-O.Ũ5657Ũ55fôl 

Nó không bằng 0 mình sang đáp án khác, không cần bấm CALC nũ'a nhé, bấm (=] luôn 

Q . Math Â Q Math Ằ Q Math A 

<')h=í!-íãnnõd 

_ -1.532x.ii3 ũ°0’ũ” 

Bikipthduc.com Bí lúp CASIO công pká Trắc Nghiệm Toán Hotliue: 0977.543.462 ^ 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thể Lực - Ib: Ad.thcluc - Youtube :MrTlieLuc95 
Vậy khoanh đáp án c 

Câu 3,Tìin tập nghiệm 5 của bất phương trình 5"‘ —ị > 0. 

A. S = il\-Kữ). B. 5 = (-l;4<»). C.5 = (-2;-h«). D. 5 = (- 00 ;-2). 

Hướng dẫn 

Các em nhập biểu thức rồi CALC từng đáp án 

[H @ H HI (ỉ) Ũ] ® 0 g| lll ® [ 5 ] 

ữi Mh k 

cK+l_i 

^ 5 


Xét các giá trị đặc trưng từng đáp án 

X=-10 (Đáp án D) X=10 (Đáp án A,B,C] X=-1.9 (Đáp án D) 

HBHCĨIE] @0(01(1) ícÃĩci R rn n [91ÍHỊ 


5?Í+I_i 

-ũ.199999488 48828124.8 ũ.03492378862 

Câu 4. Kí hiệu a, b lân lượt là phần thực và phìân ảo của số phức 3-2-j2i. Tìm a, b. 
Ả. a = Xb = ĩ. B. a=Xb = 2-Ĩ2. c. a=3;b = yl2. D.a=3;b=-2yl2. 

Hướng dẫn: D 

Câu 5. Tính môđun của số phức z biết I= (4-3z)(l+i). 

A. |z| = 25^/2. B. |z| = 7>/2. c.|z| = 5^. D. |z| = ^. 

Hướng dẫn 

|z|=|z| nên các em bấm thẳng luôn 

SẼIiiSdlSQdliiCIllIlSỉỉlSỈĨIẼ] 

I(4-37)( 1+1)1"“ 

5i2 


Bikiptheỉiic.coni Bí lóp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán 
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Câu 6. Cho hàm số y-~~- Mệnlì đề nào dưói đây đúng ? 

A. Hàm SỐngliịch biến teên ]<hoảng(-oo;-l). B. Hàm số đồng biễh trên klioảng(-oo;-i). 
c. Hàm số đồng biên hên khoảng (-<»;+<»). D. Hàm số nghịdi biến trên khoảng 
(-!;+«)•_ 

Hướng dẫn 

Hàm sô' không xác định tại x=-\ loại c. 
dKlx+lJl3:=-lO 

Ũ.Ũ37Ũ37037Ũ4 

Vậy khoanh B ■ 

Câu 7. Cho hàm sốy=/ ự) có bảng biêh 
tlũên như lùiứi vẽ bên. Mệnh đề nào dưới 
đây đúng ? 

A. ycD=5. B. ycT=0- 

c.mmy = 4. D.max3/=5. 

Hướng dẫn: khoanh A 

Câu 8. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, tìm tọa độ tâm I và bán kírih I? của mặt 
cầu +(y+2/+(z-4)^=:20. 

A. I(-l;2-,-4),R=5yl2. B. /(-l;2;-4),iỉ = 2>/5. c. /(l;-2;4),i? = 20 .D. /(l;-2;4),iỉ = 2^/5; 
Hướng dẫn: Khoanh D 

Câu 9. Trong không gian vói hệ tọa độ Cbợ^, phưong trình nào dưới đây là phưong 
1 = 1 + 2 / 

trìrứi clrừửi tắc của đường thẳng • y=ĩt . . 

z=-2+t 

^ x+l_y_z-2 g x-l_j;_z+2 ^x+l_y_z-2 

Hướng dẫn: Khoanh D 

Câu 10. Tìm nguyên hàm của hàm SỐ fự)=x-+\. 

Bikiptlieluc.com Bí kíp CASIO công pliẩ Trắc Nghiệm Toán Hotỉine: 0977.543.462 h'--;’; 

te:”.: 
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f ■ 4S10 EXPERT.: Nguyễn Thế Lực - íh: Ad.theluc - Youtube :MrTlieLuc95 

A.j/Wd.t = ^-^+C. , . 

C|/Wd.-=:|+^+C. D.j/(x)ck=^+i+C. 

Hướng đẫn 

Xét hiệu đạo hàm các đáp án với biểu thức cần tính 

ii @ EỊHCD ®0 E) ÍD ® H13 ® ® H CD ® 0 0] H 

S@(±]®Cl]®HS®®[a 

^ MMÍI A 


ÌÌEDdKl 



0 


Bằng 0 hay xấp xỉ là đáp án đúng ấn 0 để kiểm tra. 


Câu 11. Cho hàm số y=/(x) có bảng biến X 

-00 -í 


) +00 

thiên như hình vẽ bên. Hỏi đồ thị của 


+ " 


hàm SỐ đã cho có bao nhiêu đường tiệm ^ 

cận? 

1 

/ 



A.I. B.3. C2. D.4. 


Hướng dẫn 

Tiệm cậiì đúiìg X= -2, X =0 Tiệm cận ngang Ị/ =0 

Câu 12. Tínli giá trị của biểu tlìức P=ị7+4Sj Ịj-AylĩỊ . 

Ả.p = l B.P = 7-4^j3. CT=7+4^^. D./>=(?+4^/3p. 

Hướng dẫn 

Các em bấm trực tiếp y như vậy sẽ không ra được các em bấm thành: 


li 


Bikỉpdieluc.c 


Bí kíp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán 


Hotline: 0977.543.462 



https ://www. íacebook. com/ anhhungvie 


( \.SÍOEXPERT: Nguyễn Thế Lực -fb: Ad.theluc-Youíube :MrThcLuc95 
P-[(7+4^/3)(7-4^^)J“‘^(7+4^^) 

((7+4j3)(7-4Ì3)*> 

7+4Ì3 

Câu 13. Cho a là số thực dưotng, a khác 1 và p=log^ a^ Mệnh đề nào dưới đây đúng 
? 

A.í>= 3 . c.í>= 9 . D.p=[ 

Hướng dẫn 
Chọn a=l 

ỊTKHiOO §lii©liiO®®iilOii(l!l(il 

01 Mitli k 10 Mith k 

2 9 

Vậy khoanh đáp án c. 

Câu 14, Hàm số nào dưới đây đồng biến trên khoảng (-<»; H-Oũ) ? 

Ấ. y=l,x^ B. y=2;c'-5í+l. Cy=jc'+3r. D. y = ^. 

Hướng dẫn 

Các em có thể dùngTable hoặc nhẩm nhanh y=2>x^-ụìx-l-^y'=9x^+2) >ữ 

Câu 15. Cho hàm số /(A:)=jclnx Đồ thị nào dưới đây là đồ tlự của hàm số y=f\x)2 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - ti: Ad.theluc - Youíiibe :MrTheLuc95 


(H© 11(11® Hí!] ca ©É® 0 ioa® 


0 Mith A . 

^0íln(í!)D|^,n 


hlath ERROR 

CAC] ĩCancel 
[<][►];Goto 


1 


Tại 0 không xác định, tại x=l,y=l nên khoanh c 


Câu 16. Tính thể tích V của khối lăng trụ tam giác đều có tất cả các cạnh đều bằng ũ. 

A.v,ỉậ. Ĩ.y-Ếầ. cvM, nv-ỉệ. 

6_ 12 2 4 

Hướng dẫn 

Nhẩm nhanh: 

4 4 


Câu 17. Trong kliông gian với hệ tọa độ Oxyz, clio các điểm ^(3;-4;0),5(-l;l;3) và 
C(3;l;0). Tưn tọa độ điểm D trên trục hoành sao cho AD = BC. 

A. D(-2;0;0) hoặc I>(-4;0;0). B. D(0;0;0) hoặc 0(-6;0;0). 

c. D(6;0;0) hoặc £)(12;0;0). D.Z)(0;0;0) hoặc Z)(6;0;0). 

Hướng dẫn 


Thiết lập nhanh phươngtrinh trên máy: (A-3)'+(4)%(o)^-Ị4^+3^j 


CALC ra đáp án D 

Câu 18. Kí hiệu Z| và Zj là hai nghiệm phức của phưcmg trình +z+l=0. Tínli 
P = zị-\-zl-t-ZịZ^. 


A. p = \. B. p = 2. C. P=-\. D.?=0. 

Hướng dẫn 

Vào giải phưong trinh bậc 2: SÕÌIT|[3l(n[=liní=im[=1í=l 

Lưu nghiệm XI vào X: ịiỆ) no ca X2 vào Y : (^ (»1 no lâ Rồi @ D 

CMPIX i Kbtb A 

2 " 2 1 2 2 1 0 


Xl= X2= 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb; Ad.theỉac - Youtube :MrTheLuc95 


Câu 19. Tínli giá trị nliỏ nhất của hàm so y-3x+-^ trên khoảirg (0;+oo). 

A. mmy = 3 ^. B. minv = 7. c. D. mmy = 2ịl9. 

Hướng dẫn 

Dùng Table: Start 0= End 9= Step 0.5= 


IU 0 d H Q] Sl El a ® H m HI p ® Ẽ). 0 Ẽ] (S □ Hỉ ÍD 

s MMli 13 Mith Ả 


I K I FCK) I 

1 i.Ệnn^nĩỉ 

e 1 ậl ___il_ 

6 277777778 


3 ^ 

6.240251469 


Vậy khoanh đáp án A 


Câu 20. Hình đa diện trong liìnlr vẽ bên có bao 
nlũêu mặt ? 

A. 6. B. 10. c. 12. D. 11. 


Hướng dẫn: Đếm xong khoanh D 



Câu 21. Gọi s là diện tích liình phẳng (H) giới hạn 
bởi các đường y=f{x), trục hoành và hai đường 
tliẳng X= -1, X =2. (như hình vẽ bên). Đặt 

a=ịf (x)dx, b=ịf (x)dx, mệnh đề nào dưới đây 

đúng ? 

Ầ.s = b—ữ. B. s=ồ+ứ. 

c. s=-b+a. D. s= -b-a. 



Hướng dẫn: Đáp án A. 

Câu 22. Tun tập nghiệm s của phưomg trình logj(x-l)+log2(.x+l)=3. 

A. 5 = {-3;3}. B. s = (4}. c.s={3}. D.S^-ịSlSị- 

Hướng dẫn: 

Các em nhập phưong trình vào máy: _ 

Bikipthcluc.com Bí kíp C.ASĨO công phá Trắc Nghiệm Toán Hotliiie: 0977.543.4Ố2 
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CASIO EXPERT : Nguỵễn Thế Lực - fb: Ad.theluc- Youtube :MrTlieLuc95 


s m ® H Q] 0 E ® SI §1 à ® H CB E1Q] ® 0 d) 
<)+lũg2CX+l)-l": 


HQOẼ) 0 @[I](i] S( 3 ]í=] 

Math ERRŨH Iog2(íí-l)+lũg20 logaCÍÍ-DÕogĩO 

Ũ.9Ũ689Ũ5956 0 

Vậy khoaiủi đáp án c 

Câu 23. Đường cong trong lùnlì vẽ bên là đồ diị củi 
một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 
phương án A, B, c, D dưói đây .Hỏi đó là hàm số 
nào ? 

x+ỉ‘ x+ì' 

^ 2x-2 2x+l 

c. 3 , = ^. D. y = ~. 

x-ỉ x-ị 

Hướng dẫn: Dựa vào tiệm cận đứng ^ A,B, dựa 
vào giao Oy =v> B 

Câu 24. Tmh tích phân / = 1 2x^x^-ỉáx bằng cách đặt ti=X' mệnh đ'ê nào dưói đây 

đúng ? 

3 2 3 I ỉ r- 

A.I = 2ịylũdu. B.I=ịylũáu. C.I=ị^Ịũdu. D.I=ị-ị^du. 

0 1 0 

Hướng dẫn 

Tứih tíclr phân rồi so với giá trị ở các đáp án 

0 Mitb A 0 M»tk Ằ 

|i2Xl)íMdx |®JXdx 

3.464101615 3.4641Ũ1615 
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Câu 25. Trên mặt phẳng tọa độ, điêrn M là điểm 
biểu diễn của số phức z (như hìrửi vẽ bên). Điểm 
nào trong hình vẽ là diêm biểu diễn của số phức 2z. 



/ 

\’ 

A. Điẽm N. B: Điểm g C. Điểm £. Đ. Điểm ?. 

- - / 

p 


Hướng dẫn: Chọn c 


Câu 26. Cho hìiứi nón có diện tídì xtmg quanli bằng ìTca' và bán kínli đáy bằng a. 
Tứửi độ dài đường sinh l của hình nón đã cho. 

A.!=ệ. B.ỉ = 2ự2a. C.ỉ = ^. D.ỉ = 3a. 

2 2 

Hưóiig.dẫn: = ĩĩrl^l = 3a 

Câu 27, Cho f-^ = ữ+ỗln^, vói a,b là các sốhíin tí. Tmh s=a^+b\ 
ịe^ + ỉ 2 

A. 5=2. B. 5=-2. c. 5 = 0. D. 5 = 1. 

Hướng dẫn 


Túửi tích phân lưu vào A 

Q Mith Ằ 

0.379885493 


.^ = a+ốln— 
2 



thay vào s=a^+b^= Đáp án giải ra xem a,b đệp khổng 


Nhập vào máy: 

H Q] ii ® (B El d) H O Q H s ® ® ỈH 0 H @ ® 0 ® s ® 
(ĩ]@® 

Q Matb Ằ 



ĐápánA:E(I] @@(i](ij 
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s Hath Ẳ . - . . . .Math Ả 

^4.m 2 JJ 

ir,(i±i1 ^ í!=_ -Ũ.41Ũ3Ũ2725 

l t 2 JJ l¥ ũ 


Tương tự với các đáp án khác cuối cùng là C: 

. . 0. . Math Ấ 

IWJJ 


?í= 

L-R= 


1 

0 


Vậy klìoanli đáp án c. 


Các em có tìiể dmig Table nếu ứúch: Start -4=, End 4=, Step 0.5= 


Q Mith Q M>th 



Vậy ữ=l,ỉ)=-l->s=0->c 


Câu 28. Tứứi thể tích V của khối trụ ngoại tiếp hình lập phương có cạnh bằng a. 

A.v=ĩị.. B. K=w. z. v~. D. F=^. 

4_ 6 2 

Hướng dẫn: 


Vẽ hình nlianh: 


í ]\ = a 

\^±^V = 

tĩl 



D 


Câu 29. Trong kliông gian vói hệ tọa độ ữqữ, cho mặt cầu (S) có tâm /(3;2;-l) và đi 
qua điểm ^(2;1;2). Mặt phẳng nào dưói đây tiếp xúc với (S) tại A7 
A. jc+j-3z-8 = 0. B. x-y-3z+3=0. c. x+y+3z-9=0. D.x+7-3z+3 = 0. 

Hướng dẫn: 

ở đây chúng ta dùng điều kiện tiếp xúc: =M=-/ĩĩ 

Đáp án A Đáp án B Đáp án c 
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0 Mitk A , w 1 J. ? I f 

■0 + 1+9 


7-ĨĨT 

11 


7-4Tr 

11 


Đáp án Đ: 

l3+2-SC-n+3r ‘' 
•4'1+1+9 _ 

Jn 


Vậy klioanli đáp án D. 

Câu 30. Trong không gian với hệ tọa độ ớ,vyz, chomặtphẳng {P):2x-2y-z+ì=Q và 
đường tliằng Túửi khoảng cách d giữa A và (P). 

A.d = ị. '^■d=ị. c.d=ị. Đ.d=2. 

3 ^ 3 3 

Hướng dẫn 

ở đầy A và (P) song song với nhau nên mới có khoảng cách và nó bằng khoảng cách 
từ 1 điểm trên d tói (P) do đó ta có: 

Q MMh A 

I2X1-2X-2-1+1I 

^4+4+1 

2 

Vậy klìoanh đáp án D. 

Câu 31. Tim tất cả các giá ưị thực của tham số m để hàm sô' y=(nj-l)a-‘' -2{m-3)x^+ỉ 
không có cực đại. 

A. 1<7 ;ì<3 . B. nj<l. c.m>l. D. l<«;<3. 


Hướng dẫn: 

Các em kiểm tra nhanh bằng mẹo như sau; 

m=lữ-yy=9x^ -14/ +1 các em để ý ab ừái dấu là có 3 cực trị rồi với ỉ/ = ŨX^ +b/+c 
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m =-10 y= -l lx^ + Ĩ6x^ + 1 tương tự nên chúng .ta loại được B,c 

Xét m=1 y = +1 Đúng nên chứng ta khoanh A. 

Câu 32. Hàm số y = {x-2){x^ -1) có đồ tlự như hình vẽ bên. 

Hình nào dưới đây là đồ tliị của hàm số j=|a--2|(/-1)? 




V/ 

c. Hìnli3. 


A.HÌnlìl. B.HÌnli2. 

Hướng dẫn 

y=|x-2|(/-l)<0^-l<x<l^A 

Câu 33.Cho a,b là các số thực dương thỏa mãn a^ĩ,a^4b Aoễ„b=S- Tính P = ìog^ 

A. F = -5+3yìĩ B. ? = -l+^^. C.P=-lS. D. ?=-5-3^/3. 

Hướng dẫn 

Các em chọn a=2-^b=2'^ 


[I](i|ÌOO 
2 -^ft 


[ 2 ]©©[ 1]@@0 


(3 Mh Ầ 


2-^-»6 


3.321997Ũ85 


. .. . p Math A 

'^-2.732050808 


Vậy khoanh đáp án c 

Câu 34. Từửi tliể tích V của phân vật thể giới hạn bởi hai mặt phẳng Jt=1 và -X-=3, biết 
rằng khi cắt vật thể bới mặt phẳng tùy ý vuông góc vói trục Ox tại điểm có hoànli độ X 
(1 < X < 3) thì được tlữết diện là một liình chữ nhật có độ dài hai cạnh là 3x và •j3x'-2. 

m 
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A. K = 32+2>/Ĩ5. B. K = -^. D. F-(32+2^/i5k 

Hướng dẫn 

3 

y(x) = js(x)dx-bấm'máy ta-được G:-—-;-; : --- .- 

J'®3ìíÌ3^tìíi'' * 

41.33333333 

Câu 35. Hỏi phương trình 3x- -6.V+ ln(x+l)’+1=0 có bao nhiêu nghiệm phân biệt ? 
A.2. B.l. C.3. D.4. 

Hướng dẫn 

DùngTable: Start-0.99= End9= Step 0.5= 

ÌI(7]|3]|lỊT]®0[ẽ](lẶlCĩlSl(DSIIIt±l[ĩ]CĨ]§i@Sl[ĩ] 

f(X)=-(i(X+ỉ)®+ìl 
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Câu 37. Trong không gian vód hệ tọa độ Oxyz, cho đường thẳng d : . 

Phưong tiình nào dưới đây là phưong tiìnli hình chiếu vuông góc của d trên mặt 
phẳng jc+3==0 ? 


■jc = -3 

íx=-3 

íx=-3 


í— 3 

3;=-5-/ . 

B. |>' = -5+/. 

c. \y=-5+2t. 

D.- 

>■ = -6-/. 

z = -3+4/ 

[z = 3+4/ 

\z = 3-t 


[z = 7+4/ 


Hướng dẫn 


^x-\ _y+5 _z-'i ^ 
■ 2 ~ -1 ~ 4 


'x=l+2í 
y = -5-( 
z = 3+4t 


Các em tim giao của d và a-+3=0 thì điểm này cũiìg thuộc á' là hìcửi d^ủếu của d 

;c+3 = 0-»(1+2/)+3=0->/=-2-a i/(-3,-3,-5) em thay tọa độ điểm này vào các đáp án 
xem nó thuộc đáp án nào ? 


Duy nhất dù có đáp án D thỏa mãn 


x=-3 

7 = -6-/=-3->/=-3 
z = 7+4/ = 7+4(-3)=-5 


Câu 38. Qìohàmsố /(x) thỏamãn j(x+l)/'(.i:)(k = 10 và 2/(l)-/(0) = 2. Tínli 
/ = |/Wdx. 

A. / = - 12 . B./=8. c. / = 12 . D. /=-8. 

Hướng dẫn 

Mình có 2 dữ kiện nên sẽ tìm hàm 2 ẩn thỏa mãn 2 điều kiện trên: Giả sử /(x) =ax+b 
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■2/(l)-/(0) = 2. 

Í2(a+b)-b = 2 

Í2ữ-Ỉ) = 2 

ị(x+l)ữdx = 10^' 

.0 

5! 

|;J.—+flx|^ = 10^ 

[ 2 |0 

Mit h k 

\a «- 




-8 


Vậy klioarửi đáp án D. 

Câu 39. Hỏi có bao nliiêu số phức ĩ thỏa mãn đồng tlìời các điều kiện: \z-i\ = 5 và 
là SỐ tlìuần ảo ? 

A.2. B.3. C.4. D.o. 

Hướng dẫn 

f ^ (b- 1)' = 25 íữ' + (b- 1)^ = 25 íữ' + (a-1)' = 25 
\ý-ỉ}^+2ữbi = 0~ [ a=±htO Ịữ"4(a+Ự =25 

JÍ1= X2= ° ^2= 

4-3 3-4 

Vậy khoanli đáp án c 

Câu 40. Cho hàm số )>=—, mệnli đề nào dưới đây đúng ? 

X 

A.2y+w'=— 4 . B. y+.iiy''=-4. c. y+.vy'' = —4- D, 2y+;9;" = -4. 

X X x X 

Hướng dẫn: 


Các em sử dụng cách tính đạo hàm cấp 2 bằng Casio như sau: 

y"-^ Tứửi-4-í/(x)\ „ ->c T-Í/WÌ_ o Suy ra; /"(x) = -> A 

Áp dụng vào bài: 

ii @ d) Oĩ! s El Q] ® H Hỉ ® ® E (3 iD iD H 
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Ú-A ?í Jlx=io-^ 

-0.Ũ13Ũ2585Ũ93 

® ÌQ ÌQ 0 [0] (0] [0) ũ] lii iO s 

4Jimru 

dxl X Jlx=lũ.' 

-0.Ũ13Ũ2569Ũ41 

(l)ÌÌim)BHH0(I]QCĩlỉIlỉl](ĩ]@@O 

E) Math Ắ 

^.tyL,...»A 

ũ.ũũũl^^^ 

1.605156378x.ĩ3 

Như vậy là ta vừa tínli đạo hàm cấp 2 của hàm y;=— tại X=10 đang lưu vào A 
Bây giờ xét hiệu các đáp án, xét đáp án A; 

(H ii HI d) 03 s 03 [3 ® H UI 0 ® HI (õ) ® S) (]] H} H O E) 0 H] 
0UII1]@ 

Các em ấn thêm 0 xem nó có về 0 hay không là được. 


Q Math Ẳ 13 Math Ả 

-1.38Ũ798728x.ĩ7 ũ°0’0” 

Câu 41. Hỏi có bao nhiêu sốnguyên m đê’hàm số j=(m^-l)xV(/n-l)x^-.jc+4nglụclì 
biến trên khoảng (-oo;4<»)? 

A.2. B.l. CO. D.3. 

Hướng dẫn 

Câu này các em làm tay thôi: Ị/'=3(m^-l)x^+2(m-l)x-l 
y' = 0 -> A' = (m-ự +3(mCi) =: ịni^-lm-1 
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Để hàm nghịch biêh (- 00 ; + 00 ) thì ^ ^ ^ ^ Y ắ JH < 1 -> Í)Z =0, in 1 -> A 

Để cho chắc các em cứ kiểm tra lại. 

Câu 42. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng ự):6x~2y+z-'iS = ữ và 
điểm i(-l;3;6). Gọi A' là điểm đối xứng với^ qua (?), tínlr OẮ'. 

A. OA' = 2-Ẹs. B. OA' = sS. C. 0A' = 446. D. 0A' = ẶŨ. 

Hướng dẫn 

Tìm nhaiìh hình cliiếu H của A lên (P) kểt hợp ửiam số hóa và giải phương trình tìm 
tham số luôn: 6(-l+6/)-2(3-2/)+(6+/)-35=0 

0 m 0 [T® [U H Q] m 0 [ 2 ] m IU 0 [2 H m m S) (ĨI (ệ] S) a m m 

0 (U [U ii fe] Ẽ) 

6(-l+6X)-2C3-2Xf 

K ị 

L-R= 0 

H(5,l,7) là trung điểm của AA'nên A’(ll,-l,8)-^OA=^/Ĩ86 

Câu 43. Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng 3'«/2a, cạnh bên bằng 5a. 

Tính bán kmh R của mặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABCD. 

k.R = Ặa. B.R = ^. c. i? = ^. D. iỉ = 2a. 

Hương dẫn: 



Câu này khá đơn giản các em vẽ hìrửi ra: 
áSỈM~ASHB 

Sỉ SM.SB 

SH SB SH 


2.5X5 

^52-32 25 

8 
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Câu 44. Cho hàm số /(x) liên tục trên R và thoả mãn /(x)+/(-x)=\/2+2cos2x, Vx 61. 
Tmh/= I/(x)dx. 

k.Ị = -^. ' B./-0. C./=-2. D./=6. 

Hướng dẫn 

Giả sử /(x) là hàm chẵn -> /(x) = /(-x)=- 

rạ .. Lm. 

2 ^^2+2GOS(2?^h 2 

, 2 ^ 

Vậy khoaiứi D 

Máy tínli các em tínlì sẽ hod lâu khoảng 2-3 phát trong thời gian đó các em cứ để đấy 
chuyển xuống làm câu khác. 

Câu 45. Hỏi có bao nhiêu giá ữị m nguyên trong đoạn [-2017;2017] để phưong trình 
log(7?u:) = 21og(x+l) có nghiệm duy rửiất ? 

A. 2017. B. 4014. c. 2018. D.4015. 

Hướng dẫn 

Điều kiện: 

log(ftn:) = 2 log(x+1) o \og{mx) = log(x+1)^ o wư = (x+ ự o Hí=2+X+ỉ = /(x) 

Chúirg ta sẽ khảo sát hàm trên 2 khoảng (-1;0) và (0;4«)] 


mx>0 
' x>-ĩ 



(-1;0) vói Start-0,99= End-0,01= Step0,05= 


0 

■D.ip BK 
-5.15 -ẩ-iíì 


-g.|ỹ -3:^ 

-0.00010 lOlxmO 


8.. 

Ì "l-ĩỹ j 

3 -S.ii'"' 


■5.53lĩfflR|Ịl_ 

-0.2849152542 


ECỊỉĩ 

3 j. BũỊ 

5 dỊiiu 
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Giá ùị hàm giảm dần từ 0 tới -00 =>meịO,+ooj kết hợp vói [-2017;2017] tliìm có 2017 
giá trị từ -1 tới 2017 

*xét (0;-H«) vód Start 0.0001= Enđ 29= Step 1= 


í? .J_££jÌ 

1 hộỊỊ 1ĨWF 
ả Ị.ỘỘÌỊ .. ỊỊ 

alâ.DDQÌI _ 

10002.0001 


1 iiiẼiLiàiás 

Ì I.ÕỘPI BÌBÍ? 

llẻ.DaDÌI _u.b1_ 

4.00000001 


30.03581416 


Nóđitừ+00->4->-4<» vậy để phưong trình có ngliiệm duy nlìất tlù m=4 


Vậy tổng hợp 2 trường hợp thì ta có 2018 giá trị của m 

Ngoài ra các em có thểklrảo sát hàm bằng cách lập bảng biến tìnên. 

Câu 46. Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị tliực của tham số m để đồ tliị của hàm số 
có hai điểm cực ữị ỉằAvà B sao cho A, B nằm kliác phía và 

cádi đều đường tlìẳng V = 5a--9. Tínlì tổng tất cả các phân tử của s. 

A.O. B.6. C.-6. D.3. 

Hướng dẫn 

A,B luôn đối xứng với nliau qua điểm uốn lên 2 điểm này đối xúng vói nlìau qua 
đườiìg tliẳng =5 a- 9. thì điểm uốn sẽ thuộc đường này 


y" = 2x-2m-ỳ U(m,^-m) thay vào đường thẳng ta được: 

^ = 5m-9o^-5m+9=0 
3 3 


HieoVi-etbậcS: X+X,+A =0->A 

a 

Câu 47. Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phầrg {p):x-2y+2z-3=ũ vầ 
mặt cầu {S):x-+/+z-+2x-4y-2z+5=Q.GiằsửởiẽmMeiP) và NeiS) saoclìovectơ 
m cỉmgphưongvớivéctơ ?7(1;0;1) và khoảng cách giữa M và N lónnliấLTứửi ẰÍN. 
A. MV=3. B.MN=l+2^ã- C.MỈ=3-j2. Đ.m = ỉ4. 

Hướng dẫn 
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Đo góc NMH không đổi riên MN lớn nlìất klìi 
MH lớn nhất N ở vị trí như hinh vẽ. 


NH = r+íỉ,^p = 1+2 = 3 


cos MNH = |cos(m,/í 1 = i -+ MN=—= 3^^ 

1 V2 cosMNH 

Câu 48. Xét các số phức z tliỏa mãn |2+2-/|+|z-4-7;j=6V2. Gọi m,M IM lượt là giá trị 
nlìỏ nhất, giá trị lán nhất của |z -1+ị Tứủi P=m+M. . 

CP^iS*S. 

2 2 

Hướng dẫn: 

*Cách 1: Từ đáp án các em có nlrận thấy 

Min có klìả năng là ^,^/Ĩ3,5^/2 Max có thê’là >/ 73 ,^ 

Ý tưởng là từ |z-l+;| = A chúng ta rút ra b rồi thế vào phương trình trên Solve xem có 
tồn tại a không với z=a+bi 

Giả sử 7ĩt=^^-^ịa-lf+(b+ĩỹ=í2.5-^b=yỊl2.5-(a-ĩf -1 tlìay.vào 
|z+2-/|+|z-4-7/| = 6^/2-+.J(fl+2)'+ỊJĩ2.5-(^^-2Ị +Ặa-4ỵ+Ị^12.5-(ứ-l)'-8Ị -6^^ 

0 Mjtb 

(M)HỈÍ2.5-> 

K -1-5 

L-R= 0 

5>/2 

Vậy có tồn tại số phức z để min là ra=-^ Chú ý khi xét Max 


^ị73 > ^ ra sẽ tlìử số M=xem có tồn tại số phức nào không ? 
v3 2 .y/3 
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Các em sử diút chỗ 12.5 ứiành 73:3 ứiôi. 


^) 2 +(J 73 - 3 -(M^ 


^()í+2)2+ll73-3-t> 


)í=„ 0.93242 

L--R=- -^—ị 


Như vậy tồn tại số phức để M = 


vậy M = \l73 là đứng 

v3 2 


ở đây anla đã thử giải trực tiêp M=yl73 nhưng máy không tính được ra X có thể nó ở 
dạng Bất đằng thức nên mới bị Can't Solve như vậy (kinh nghiệm) 

*Cách 2: Từ giả thuyết \z+2-i\+\z-4-7i\ = 6^Ị2. 

Cho Y thay đổi rồi giải ra X với z=X+Yí' 

_ B _ B Mìtl i _I Mith 

kX+2)2+|:Y-D2•^ <X-4)2+(Y-7)^-^ +^+ơ-7)^-6j2 


Solve 


Y 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

X 

Can't 

-1 

0 

1 

2 

3 

4 

Can't 


2 bên xung quarửi là nó vô nghiệm chi có \ừmg tù’ 2 tói 7 tliôi: các emi thấy quy luật là 
Y-X=3^y=x+3 


Do đó |z -1+ỉj=^(x-1)^+(x+ 4)^ dùngTable: Start-2= End 5= Step 0.25- 


B . MmN 

.1 ' 

mI -I.ã|rạ.ậ53il. 

3.535533906 
Xấp xi đáp án B nhé các em. 


K _ PíìiL 
"a.sh.ÈạsẸ 

3.is B . ẼHM 

ỹlỊỊpỆỊl_ 

3.544003745 


Câu 49. Cho mặt cầu tâm 0, bán kúih R. Xét mặt phẳng (P) thay đổi cắt mặt cầu tlieo 
giao tuyến là đường tròn (C). Hình nón (N) có đỉnh s nằm trên mặt cầu, có đáy là 
đường tròn (C) và có chiều cao là /ỉ (/i > iỉ). Tứửi h để thể tícli khối nón được tạo nên 
bởi (N) có giá trị lớn nhất. 

A.h^yj 3 R. B.h=yl 2 R. C.h = Y. D.h = -ệ. 
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Q Math Ắ Q Miith í i M«h í 

)Í(1-(X-1)2) xd-cx-n^) xd-a-D^) 

_0.8033475773 1.171572875 l.dSS) 

@(I|Q[5l(l 

Xd-Ơ-1)2) 

1.125 

Nhìn vào kết quả là mình khoanh c. 


Câu 50. Cho khối tú' diện có tliê’ tích bằng V. Gọi V' là tlìể tícli của khối đa diện có các 
đủili là các trung điểm của các cạnh của khối tứ diện đã cho, tính ti số y. 
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Các kĩ thuật Casio và dạng toán cơ bản cần nắm 

I. CALC - Túứi nhanh giá ửị biểu thức với giá feỊ các biến cho ừuớc 

Từứi năig này chủ yếu đế thử đáp án, tính giớỊ hạn ■■■ klũ đáp án đã chứa sẵn kết q uả 
dủ việc tliử ví dụ như thử nglũệm của phươiig trình, bất phưong trìnlr có rất nhiều ví 
dụ các em tham khảo ở phía dưói nhé. 

II. SOLVE - Dò nghiệm của phương teinh một ẩn bất kì 

Ví dụ em muốn tìm nghiệm của phương trình /(x) = 0 thì em chỉ việc nhập /(x) vào 
máy ở hệ COMP rồi bấm Ẽl để lưu phương trìnii lại (không cân bấm = ũ ) 

Sau đổ bấm (iSỊ IP) để mảy dò nghiệm, nếu ra nghiệm xấu thì em ỉuu vào A 
dÕI 110 o rồi đẩy lên để tìm phương ừình cũ và đẩy sang trái sửa thành 
/(x): (X- A) rồi lại xét lặp lại nliư lúc đầu để tìm nghiệm tlrứ 2, thứ 3 ... 

Ví dụ 1: Tun tícli tất cả các nglữệm của phương trìnli + 9 _ 4 '“s('°d _ 

A. 100. B. 10. c. 1. D. 

10 

Hướng dẫn 

pgílOíí)4|> 

K i0 0.1 

L-R= 0 L-R= Ũ 

Lưu ý: Solve dò Mũ-Log cực lâu nếu không dùng Table làm khoảng nghiệm 
trước,còn nó giải phương trìnlì vô tỉ klaá là nhanh, các em nên lưu ý điều này để 
ữárứi mất tlìời gian đợi nó, h'ong lúc đọi thi có thể lôi máy khác ra làm bài khác. 

III. Table - Skill linh hoạt là ứng dụng nhiều 

Khó mà có thể hệt kê hết ứng dụng của nó chủ yếu là mạnh về dò tìm ngoài drức 
năng chính là Max - Min, một đồ thị thu nhỏ tù’ đó ứng dụng sang cực trị, tương giao 

IV. Các dạng toán cơ bản và kết họp các kĩ thuật 
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XiiT lưu ý, vì đây là cuốn sách luyện 8-9-10 nên các kĩ tliuật cơ bản này anli chi rút gọn 
lại mỗi dạng 1-2 ví dụ thay vì đầy đủ nluêu ví dụ và có nhiều bài tập tự luyện như Bí 
Kíp Thế Lực ver2.0 các em vui lòng xem các kĩ thuật ở File PDF là một nửa cuốn 3,0 
còn lại anh gửi qua Email klú đăng kí cùng sách để học nlúều kĩ thuật hơn nữa. 

Tuyệt Kĩ 1; Sự biấn, thiên 

Ví dụ 1.1: Tun tập hợp tất cả các giác trị tlrực của tham số m để hàm sô' 
y-x^+iitx^-x+m nghịch biến ttênklroảng (l;2). 

Hướng dẫn 

Dùng d/dx: tính năng tính đạo hàm tại 1 điểm của hàm 1 biến. 

li l® H ca @ (H E) H ii H (H @ 0 s m ffl s 0 ® Ũ] □ Cĩ] 


Ta sẽ xét các giá trị đặc trưng của các đáp án: Đáp án c tính tại x=10 

Hli][ĩ][õ]§] 

4783 

100 

Ta sẽ loại được c và xét tiếp sự khác biệt A,B,D 


iÌti)S[I][ĩ)(il HdBOQSIi) HdSCDQlBÍÌKl 

áĩ(X^+YX^-X+V)|V ắtX^+YX^-X+tìlV ỀCX^+YX^-X+ỸilV 

1937 13 171 

■ 100 20 50 


Vậy klioairh đáp án D. _ 
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Tuyệt Kĩ 2: Giải nhanh dạng toán về Max-Min, Cực Trị 

Ví dụ 1: Cho hàm số / (x) = r +»í+ (vói m, n là các tham sô' tliực). Tìm m, n để hàm 

sỏ' đạ t c ực đại tại r=-2 và / ( -2 ) = -2._ 

A. Không tồn tại giá trị của m, n. B. Hí=-!;«=1. 
c. m = «=l. D. m = n=-2. 

Hướng dẫn 

Các em thay từng giá trị m,n vào hàm rồi dmig Table; IU (Y) 

Đáp án B: 

H [B 0 dl (B (8 0 ® H D] ÍB E p 0 ® d s (=] (3 □ 
f(X)=X-n^" Ì “ 

eI -ỉ.il -M.sl 

• -4 

Đáp án C: Sứa roỉ các em ái (=1 p] [=] (=) 

f(X)=t(tnỉiĩ“ ị ?=.Ị 

si -l.s 

••2 

Thấy nó thỏa mãn đúng yêu cầu là cực đại luôn vậy đáp án đúng là c 

Ví dụ 2: Cho hàm sô' y=3sini--4sin^x. Giá tri lớn nhất của hàm sô' trên .khoảng 

(-!■!] "” 8 ^ 

A.- 1 . B.3. c.l. D.7. 

Hướng dẫn 

Chú ý để chế độ góc ở Radian; H @ 0 

Vào Mode 7: Start - Y và Step là (đây là bước nhảy mặc định cho lượng 

giác.) 
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fCíí)=3siri(X)-4s^ s lyiìi 

I |.|||É piH 

10 o.ĩẫõi D.1D1I 


Vậy klioaiih đáp ái c 
*Lưu ý về cách chọn Step: 

+Chi dmig bảng F(X) đế tứili được 30 giá trị: ịsSỊ g ® (U |T) 

+Nếu nguủi ta không dro khoảng hàm số thường là đa thức các em để Start -9= End 
9= Step 1= 

Muôn khảo sát kĩ thì Start -4= End 4= Step 0.5 
Trong đoạn nhỏ cho sẵn thì để Step là 0.1 hoặc 0,25 


+ Hàm lượng giác kliông nói gi đến klroảng các em đế Start -ỉt - End n - Step ^ = 
Tuyệt Kĩ 3: Giải idianh dạng toán về Tiệm Cận 

Ví dụ 1: Số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ tliị y = -l+3Ạ _jj 

A. 2. B. 3. c. 4. D. 1. 

Hưóng dẫn 

Nhập biểu thức lủiự đề bài: 

IS ® 0 s E (H 0 0] ® íl [H H CH i3 ffl [H ® H ca 0 s ỉẵl 03 

+3X2+2 

X2-XI 


*Tùn tiệm cận đứng: Thường là nghiệm của mẫu nên ta sẽ tính giới hạn bằng cách 
lấy giá trị xấp xỉ nghiệm đó 

Ví dụ z=1 C4LC X=1.0000001 
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iiCDQESÍIlíĩlEIIIŨDẼ] ii H] 0 [0] d] [0] [0] Ịõ] (0] ũ] Ẽ1 

^4X2-1 +3?ì; 2+2 Math ERROR 

CAC] ỉCancel 

-ẾTSSQilêĩ^ậ-[-ĩịc-i-]ịG0t'0—- 

Vậy chi có một tiệm cận đứng là 1'=1 

*Tiệm cận ngang: Ta sẽ tMi giới hạn tại 10‘ (a-co) và -lũ‘ (-oo) 

HElEaíUli] HE] Ó]®©®® 

■Ì4K^-Ì+3K^+2 ./4x2-1 +3X2+2 

x2_x ?í2—K 

1000005 '" 2.999999 

Vậy là có thêm một đưòng tiệm cận ngang y=3 
Tuyệt Kĩ 4: Giải nhanh Tương Giao 

Lí thuyết chung là khi giá tiỊ hàm đổi dấu âm sang dương hay duong sang âm lúc này 
hàm sẽ phải đi qua số 0 tức là có 1 nghiệm lẻ, qua nglúệm cliẵn tlù dấu của hàm không 
đối 

Ví dụ 1; Tìm tập hợp tất cả các giá trị tlaực m đế phương trinh sau có nghiệm thuộc 
đoạn [ 0 ;l]: 3 c’+x^+x = ra(xVl)^ 

A.m>l B.m<l c.0<ra<l D. 

4 


Hướng dẫn: 

“■Cách 1 : Cô lập được m thì dùng cách này nhanh hơn 

+ X == íh(x^+ m ==/(x)-> Min< m < Max,, 

(x"+iỵ 

Table : Start 0= End 1= Step 0.1 = 
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C?í2+l)^ 


V?|A| 

D.Ị D.igii 
ã.ảiD.éiiẽl 


J _ fíỊìL 

in ũ.ạ Ị ÚỈiịíiq 

1 ĩ Knik 

iẼI I I 

3j4 


*Cách 2: thừ tùng giá trị đặc ti-ưng các đáp án và quan sát đôì dâu 
Đáp án A: m=10 không thấy sự đổi dấu 

fC!()=^X-(ĩũ)CK^^ || " .ã| “ 

ẫl n.ẺI-iD.SHl _ 

-10.09 

Đáp án B: m=-10 không thấy sự đổi dấu 
f(5()H-c-iũ)(x^t^ ịịI vdi?ẩl 

^ I n:g ịO b 

ẼI s.siKrtPi 

16.5 




Tuyệt Kĩ Casio Hạ Gục 
Toán Hay và Khó 



Đáp án c: m=l kliông thấy sự đổi dấu 

m^HDÌxỉi} ị| ịỉllll" 

iil Ễ.ibĩnbiíỊỊI__ 

-0.7711 

Vậy khoanh đáp án D, các em thử m= 0.5 mà xem 

fCX)=<Ũ.5)(XVi; ị Vj||m| “ 

ẼI B.siiĩiraĩi ___ 


Sách photo giá 35k 
Mua sách liên hệ íacebook 
Nguyễn Viết Xuân 

https://www.facebook.com/anhhungvie 


Tuyệt Kĩ 5; Hàm số Mũ - Log 

Ví dụ 1: Túih đạo hàm của hàm số /(x) = lnỊỂ^'+lj. 

Huớng dẫn 

Nhập biểu thức đạo hàm rồi xét hiệu vói các đáp án 
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@ © (Ẹ| @ 0 m ii [T] ® E) Q] íĩl 0 s []] 0 0 (1) dl ® ii (E (3 
HO]®®!!! 

é(ln(e<l))tí 

SũDOíi] 

1.999999994 

Tương tự xét B,C,D 

ẳ(ln(e®+l))u ắ(ln(e“+l))ÍJt 

1.9999Ũ919Ế 9.Ũ7916154l!<i5 1.499999997 

Vậy khoanli đáp án c 

Ví dụ 2; Tưn tẩt cả các giá tiỊ của m để hàm số y= đồng biến trên [l, 2]. 

A. fli>Ị. B. m>ị. c. m>-l. D. Hi>-8. 

' 3 3 

Hướng dẫn 

Làm tương tự như phần sự biến thiên 

HẼ101Ĩ1Ẽ] SSBÍĨKi] s Sũ] sài] 

ì(2k3-ìí4vx)|‘‘^ 

-0.02019176^7 0.1512117539 1.713808023 

Vậy klioanh đáp án c 

Tuyệt Kĩ 6: Rút gọn, biểu diễn mũ-log 

Ví dụ 1: Cho a, b là cấc số tliực dương kliác 1 và thỏa mãn log^ b-3. Túilr giá trị của 
biêu thức T = log^ 
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A. 7’=1. B. r=4. c.r=~. D.r=-A. 

4 

Hướng dẫn 
Các em chọn a=2-> 



Ví dụ 2: Tứủi giá trị của biểu thức P = log^,(a'V)+log^Ị^-^j+log^ò"^ ( với 
0<a*l-,ũ<b*l). 

Ả.p = 2 . B. ?= 1 . c. ? = ^^. D. P = V 2 . 

Huớngdẫn 

Vê bản chất nó chi là bài toán rút gọn tuy nhiên kết quả không phụ thuộc a,b nên các 
em chọn a,b tliỏa mãn điều kiện là được. 

' ““ 3+B “ lũg^2(fl‘'>B^]*ì(*l> 

2 3 1 

Tuyệt Kĩ 7: Pằưong trinh, bất phuong trình Mũ-Log 

Ví dụ 1: Biết phưong hình 9' -2*- = 2‘*~- -3^“' có nghiệm là a. Tính giá trị biểu thức 
P = a+ilog,2. 

A. ? = ỉ. B. ? = l-log 52 . c. p = l. D. ? = l-ilog,2. 

Hướng dẫn 

Các em nhập phưong ừình vào máy 

la @ H 0] ® B © 0 H cấ (1H] 0 © 0 B m [a @ 
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@@(=1 

X='^o'^7695772897 

L- R= 0 __ 

Ví dụ 2: Tun tập nghiệm s của bất phương ừìnli 2“"'' > . 

A. S=( 2 ;+«>). B. s = (-oo; 0 ). c. s=(0;+a)). D. s = (-«);+co). 
Hướng dẫn 

Cứ gặp BPT là các em nhập nguyên lại rồi CALC tùng giá bị đặc tnmg của đáp án 
tliôi 

[3 ® a m 0 CD ® B m d) m ® (H [6] (g) m @ @ Q] © ỊẶS m 


U6/ 
HũlịõKi) 

2í!-‘-íìì” 


SBEIIIIẼ] 


SBBBíi] 


511.2421417 -1.319ũl%3 Ũ.53E 


Vậy khoanh đáp án c. 

Tuyệt Kĩ 8: Tìm nhanh nguyên hàm 


Ũ.ảffi8867313 


Ví dụ 1: Tìm giá trị của m đểhàm số T(j:)= mV +(3m4-2)x^ -4x4-3 là một nguyên hậm 
của hàm số /(x)=3x^4-10x-4. 

A. ;h = 2. B. «) = ±1. C. «/=-!. D. m = l. 

Huống dẫn: 


Các em xét đạo hàm F(x) tại 10 rồi trù đi /(lO) CACL xem giá trị m nào cho KQ bằng 
0 

@ ® S@ ® s 0]|ii@ B B® sp BdlSHGũỊẩBS] 
s (1) B [3] ® H D] © B 0 ® H 0] d! lĩl ũ] ® s Cĩl a s d) 
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Ề(Y^Ỉ(=+(3y/ 2)> t>,-C3X^+lŨX-4)í 

ii(2|[i[ĩ][õ]|i] @0[T]ỊE]|=] SCDdÌ] 

ẳ(Y^X=+(3Y+2)> ẾC''^í(^^(3Y+2)> ỀCY^X^+(3Y+2)> 

960 -120 0 

Vậy khoanh đáp án D 
Tuyệt Kĩ 9: Nguyên Hàm Nâng Cao 
Xem phần bài tập nguyên hàm 
Tuyệt Kĩ 10: PT số phức bậc 1 
Xem plìân bài tập số phức 
Tuyệt Kĩ 11: PT số phúc bậc 2 

Dạng hệ số tỈYực thi vào EQN, hộ số phức dùng nhanli biểu thức sau để tính căn: 

^/Ã=xem thêm phần số phức 

Tuyệt Kĩ 12: PT số phức bậc bất ki 
Xem thêm thuật toán Nevvton - Raphton phần số phức 
Tuyệt Kĩ 13: ứng dụng Casio giải nhanh Oxyz 
Xem File Update tại: http://bikiptlYeluc.com/bktl3 
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Hàm số 

™ ^ V sin^x-3sin^xcosx+(l-in)sinx.cos^x+cos^x , . , , 

Câu 1: Tìm m đe hàm sô y=- ^ - -nghịdi biến 

cos X 

TrễnHĩõan^^Õi^^ 

A. -2<m<l B. m>l c. m<-2 D. m>0 

Hướng dẫn: 

Đầu tiên chúng ta phải dùng Radian: ịiỆỊ H [ 4 ] 

Sau đó sử dụng ^(bieu_thuc)|^_ và thay m=Y 
Các em chọn x=0.1 rồi CALC Y=m=10 

Vậy đáp án B hoặc D có khả năng đúng vì đúng vód m=10 để cho daắc chắn thì em túủì 
tại m=0, m= -10 thì thấy giá trị dương nên loại A và c 

SẼIŨ]®!] @(=][ĩl(=] ii (=] 0 ÍIl E] [=] 

0 Mlth A lE Mith k 0 Mith A 

1 ' sin(ĩ^jS-3sii ; ị sini:x)^-3si i2 í siriC«ĩl3-3si| - 
dxỊ. ^ dxl, "" ứx{ ' 

-9.668166717 0.4325037466 10.53317421 

Xét tiếp tại m=0.1 ta được: @ IU (0] 0 [D (=) 

d í sintĩ^^lS-gsii -, 

úx ( 

0.331497042 

Vậy các em khoanh đáp án B. . 

Câu 2: Cho các số thực x,y thỏa mãn x^+2a3;+3j"= 4. Giá ưị lớn nhất của biểu thức 
p = {x-yf là: 

A. maxi’=8. B. max?=12. c. max?=16. D. max? = 4. 
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Hướng dẫn: 

Chày cối rút ra y: X"+ Ixỹ + 3yr = 4. 
A'=y^-(3y^-4)=4-2y^>0->-^^</<^^ 

x=-y±^ị-2ý^ vàoTable: f(X)=Ị- 2 /—y/ 4 - 27 ^] ;G(X)= Ị-2ỵ +^4-2/^] 


0 . M»th . . . 0 . Mitli 

píỊỈLLgMlI .1 K. ..ỉ CĨKJ I 

ijj^E5E ũ.jụÌỊ Ị -Ị.ụ e^IỊe g.sngg 

QintlẸMĩÃỏlÌ 2 -i.Ị Ị.ÌDỘĨ nnẸB? 

3 . ỆÌỊS r b.||b 1 31 lố. |ii| i lj r.Ịặ 1 

. 95984252 11.95984252 


Ìì. 95984252 íi. 95984252 

Vậy klìoanh B 

Câu 3: Biết đường thẳng y=(3m-l)jc+67n+3 cắt đồ thị y=x^-3x-+ì tại ba điểm phân 
biệt sao cho có một giao điểm cádi đều hai giao điểm còn lại. Khi đó m tliuộc khoảng 
nào dưới đây: 

A.(-1;0) B.(0;l) c. [l;l] D. [Ì 2 j 

Hướng dẫn 

Câu này các em nên vẽ lùnli ra sẽ dễ địiứr lùnlì bài toán hon tlù giao điểm ở giữa là 
trmig điểm của 2 điểm còn lại, nên chi cần áp dụng vi-et bậc 3 là ra: 


{3m-ì)x+6m+3 = x^ -3x^ + 


Thay vào phươiìg ữình rồi giải tìm m ta được; 

.C3)í-l)+6X+3=Ị:ạ> 

-0.333333333 
L-R= 0 

Vậy klioanh đáp án A. 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.theluc - Youtube :MrTlicLuc95 


Câu 4: Cho hàm số -3r +3nư+m-l. Biết rằng hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm 
số và trục Ox có diện tích phần nằm phía trên trục Ox và phần nằm dưới trục Ox bằng 
nhau. Giá trị của m là: 


A-r 

3 


Hướng dẫn 

Các em vẽ phác đ'ô thị dạng bậc 3 ra sẽ thấy; 



*Cách 1: Thay m ở từng đáp án rồi giải 
phương ừình bậc 3 sau đó xét tích phân 

sau: ịf{x)dx=0 

Do 2 phần khi bằng nliau nhưng hái dấu 

Các em nên dùng 2 máy, một máy đê’ 
giải nghiệm, một máy để tíiứi tích phân 


*Cádi 2: Các em nhận thấy là trung điểm của 2 điểm còn lại do đó ^2 = 1 tương tự 
như bài trước thay vào giải phương hình tìm m được; 


1-3+3X+X-Ĩ 



0.75 

0 


Vậy khoanh đáp án B. 


Câu 5; Tun tất cả giá tri của m đểhàm số y-2x" +3{m-ì)x^ +6{ịìi-2)x+3 nghịcli biến 
trên khoảng có độ dài lớn hơn 3. 

A. m>6. B. m-9. c. /H<0 hoặc HỈ>6.D. m<Q. 

Hướng dẫn 

Tacó y = 6r+6(m-l)jc+6(;jj-2). 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thể Lực - fb: Ad.thcluc-Youtube :MrThcLuc95 


/=0«| 


= _] 


Hàm SỐ nglìịclì biến trên klìoảng có độ dài lón hơn 3 klii và chi klii 


I- / .M „ u I - r 3 -m >3 [/?»<! 


Câu 6; Biết rằng tập tất cả các giá tìị thực của tham số m để hàm số 
y=ịx^-{m-])x--{m-2)x+20ì7m đồng biển trên các khoảng (-3;-l) và (0;3) là đoạn 
r=[đf;ố].Tínli 


A. a-+ỏ^=13. B.a-+b^ = S. c. a-+Ế' = 10 . D. a'+ố' = 5. 

Hướng dẫn 

TXĐ: D= 3 ;' = j:^-2(m-l)A'-(OT-3)cì>jc^+2.ic+3>m(2A:+l) 


* Hàm SỐ đã clìO đồng biến trên klioảng (0;3) o 7 ' > 0, Vx e (0;3) 

VA:e{0;3)->min/(x)>m. 

2x+l ^ ' 

s 

J ầ __l 

1 D.nsyyp 
1 i.Esla.anB 

2 

*Hàm số đồng biến trên khoảng(-3;-l) 03 ^'> 0, Vx6(-3;-l) 


x' + 2x+3 


< m, Vx e (-3;-1) max/(x) < m. 


PíỊiL 
l -1.1103 

ì 


!? -2-i di 

ĩ .-ạ ■ 

ii -1.9 -I.DDÌI 


Do đó ;HG[-l;2]=í>a^+è‘=5. 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.thcluc - YouẾube :MrTlieLuc95 


Câu 7: Cho hàm số có đồ ửụ (c). Tim tọa độ điểm M có hoành độ dưong 

thuộc (c) sao cho tổng khoảng cách từ M đến hai tiệm cận nhỏ nliấí. 

A. M(0;-1). B. M( 2 ; 2 ). c M(1;-3). D. M(4;3). 

Hướng dẫn 

+Loại B vì làm giá trị hàm không xác định, loại A vì hoành độ không dương báy giờ 
còn 2 điểm M thì các em tính khoảng cách tói 2 tiệm cận 

ĐỒ thị (c) có tiệm cận ngang là í/| ;j=loy-l=0 tiệm cận đứng là d,:x=2<^x-2=Q 


Gọi j e (c),(x, 2;xo > o) , ta có tổng khoảng cáclì từ M đến hai tiệm cận là 


d = d{M,d^)+d{M,d,)4^^-ìị+\x,-2\ 

@ũ](=] (ệDíĩKi] 

Igl-ll+lkĩ ||íi-i|dìí-2Ĩ 

5 4 


Vậy klìoanh c. 

Câu 8: Tim tất cả giá ứị của m để giá trị nhỏ nhất của hàm sô' f{x) = . . hên đoạn 

[l;2] bằngl. 

A. m = ỉ. B. m=2. c. ;«=3. D. m-0. 


Hướng dẫn 

Các em thay từng giá ừị m ở các đáp án vào rồi Table, start 1=, end 2=, step 0.1= 

ìl!I'Ĩ eI " 

i i.èli.ãatíã! 

1 
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CASĨO EXPERT: Nguyễn Thể Lực -fb: Ad.tlieluc-youtiibe :MrThcLuc95 
Dễ dàng khoanh được đáp án A. 

Câu 9: Cho hàm số =-^ - X+m+1. Tun tất cả giá trị của nt để đồ thị hàm số có 2 

điểm cực trị là A[x/,y^),B{xg;yg) tliỏamãn x^+x^ = 2. 

A. n; = 0. B. ín=±l. c/«=±3. D. ;n = 2. 


Hướng dẫn 

Các em có tlìể làm tììeo kiểu tự luận rồi kết hợp vói Solve để tìm nhanh m, cách đơn 
giản hơn là các em thay từng giá ữị của m vào giải phương trình bậc 2 của máy tínli 
rồi xem 2 nglừệm có tliỏa mãn kliông. 

Câu 10: Tìm các giá trị tliực của tliam số m để phương trìnl•l^^-x+^/ĩ+x = ^m+x-x^ có 
hai nglữệm phân biệt. 

A.m€|^5;^j. B. 7«e[5;6]. C.m€Ị^5;^ju{6}. D.raeỊ5;^ju{6}. 


Hướng dẫn 


Các dạng toán tương giao như thế này thì các em cứ dùng Table mà chiến thôi, đầu 
tiên ta xét > Ỵ mà B có còn A,D,C không có với Start -1=, End 2= Step 0.2= do 
điều kiện của phương trhilì 


f00 






Ẹ -D.| D.DỊỊỊS 

il -|.bIdÌỊeị|I ___ 

-0.2364511609 


x_ FCJ» 

5 -0.2 tnm 

I _ Ì 

ĩl 0.2 -_DrDỊ|l 
3.ề51394325x.>r3 


Thấy hàm đổi dấu 2 lân là yên tâm có 2 nghiệm phân biệt nhé, vậy khoarữi B 
Câu 11: Gọi M và m lần lượt là giá ữị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm sô' y = 

Vx + 1 

Khi đó giá trị của M-m là; 

A.-2. B.-1. Cl. D. 2. 


Hướng dẫn: Dùng Table chú ý điêu kiện 0 <x< 1 để chọn starí end 
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.lliìnl 


K_ _ FCHÌ 

ỊỌ D.ạ -D.BẼg 
1 ĩ HHaH 


—V-ậy-klioaiứi~Đr-- 


Câu 12: Các giá ữị của tham số m để hàm số y=nix^-3m'-3x+2 nghịch biến trên 1 

và đồ tlrị của nó không có tiếp tuyến song song với trục hoành là 

A.-l<ní<0_ -l<m<0_ Q^-l<m<0 Ị)^-1<;íí<0 


Hướng dẫn: 

ở đây họ.cỊio sẵn khoảng nghịch biến rồi nên chúng ta không cần tỉìử d/dx mà ở đây 
đồ thị kliông có tiếp bayến song song với trục hoành tức là không tồn tại m để 1 /' = 0 

Ta sẽ t hay m=0, ?n=-1 Ị/ '=0 vào giải phương trìnlr xem có tồn tại X hay klìông? 

Q Msth 0 Mith 

1-3 -3X^+6X+3 


x= -0.414213562 
L-R= 0 


Vậy khoanh đáp án D, do m =-1 tồn tại X để y'=0 

Câu 13: Cho hàm số / (x) =. Giá trị lớn nhất của hàm số trên [l; 2] bằng -2. Khi đó 
giá toịm bằng 

A. m=3. B. m=ỉ. c. ;)ỉ = 4. D. m = 2 . 


Các em tliay từng giá trị của m vào rồi Table 

Cáu 14: Tim m để đồ thị hàm số ngang là đưòng tliẳng 

2x-m 

y = L 


A, ÌU = 2. 
Hướng dẫn 


B. m-^. 
2 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thể Lực - fb: Ad.theluc - Youtube :MrTheLuc95 
Các em nliập: 

g) (11 IH §1 (1111 [Uli ỊT) B H) H @ 0 (13 m Q] 0 H s; . 

s Mith 

tV+l)K-5V 

2K-V1 


Ịii(l]li)(ĩ3[õ](^[l](l ịS(IlQ[l](^(^ 


(V+ÌĨK-5V 

2X-Y 


tV+l)?^-5V 

2K-Y 


1.4999965 1.749995937 

|ẽD(õ][i](i] HÌEKiKẼI 


(Y+1)X-5Y 

2X-Y 


Vậy các em khoanh D 


(Y+1ĨK-5Y 

2K-Y 


0.999998 


Câu 15: Gọi M và m ĩân lượt là giá trị lớn nhất và giá trị rihỏ nhất của hàm số 

_ y4- Ị _ % 

y=' , Klìiđótích inM bằng bao nhiêu? 

X +.V+1 


Hướng dẫn: Table Start -9=, End 9-, step 1= 


-1« 


K _| F(KJ 1 

ẼId.mebeI 

143 


Vậy klioanli D. 

Câu 16: Cho hàm số y-x^ -im^+2m-\ có đồ thị là (c„,). Tun tất cả các giá trị của m để 
(c„, ) có ba điểm cực trị cùng với gốc tọa độ tạo thành bốn đinh của một hình thoi. 

A. Hí=1+^/2 hoặc m--\+-ỊÌ. B. Không có giá trị m. 
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f,AS[0 EXPERT: Nguyễn Thế Lực - íb: Ad.thclue - Youtubc :MrTlieLuc95 
c m = 4+yỊ2 hoặc m=A~-JĨ. D. m = 2+\l2 hoặc m = 2--JĨ. 

Hướng dẫn: Anh cho thêm để các em rèn tay 


Xéthàmsô' v=x'-mx-+2m-ìz:>v'=Ax^-2ìiu=2x{2x--m) 


Khi 7íí>0:j/=0= 


x = 0=>j7 = 2)íí-1 

_ .^lĩin rtĩ , 

X = ±—^ =í> y=—2m- 
. 2 4 


Ta có bạ điểm cực trị là ^(0;2;7J-l),5=Ị^;--'~+2;«-lj,<:=f-^;-y+ 2 ; 7 í-lj và 

tam giác Ì5C cân tại A. Để OBAC là lừnlì tlìoi klữ //=Ịo;— Ỵ+2ỉ?2-lj là trung điểm 

BC cũirg là trung điểm của OA. Suy ra —^+2í7»-l=^^^=>| 

4 2 [«i = 2+>/2 

Câu 17: ĐỒ thị của các hàm sổ y=^ +X' -2>x-2 vdL y = x^-x-{ cắt nhau tại 3 điểm 
phân biệt Tun bán kính R của đường tròn đi qua 3 điểm M,N,P. 

5 




c R=2. 


A. i? = l. 

Hướng dẫn: 

Phưong trình hoành độ giao điểm: - 3jc - 2=JC" - x -1 o 

Toạ độ giao điểm M(-l;l),iYỊj-^;oj,pỊ ^~^^ ;oj. 


D. R = 


x = -ỉ 
_ 1 ^- 


Gọi I là tâm đường ữòn ngoại tiếp ầMNP. 
Ta có I thuộc đường trung trực của NP => 
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{ AS10 EXPERT: Nguyễn Thể Lực - fb: Ad.thelnc - Youtube :MrTheLuc95 
Lại CÓ /M = iA^=ỉ>ị^0+(>-l)'=Ị^Yj +/oj;=l. ^R=IM = ^. 


Câu 18: Cho hàm số có đồ tìiị (c). Lập phưraig ừình đưcmg tìhẳug {d) đi qua 

điểm M{Q;-2) và cắt (c) tại hai điểm phân biệt A,B sao cho M là trung điểm của AB. 
Ầ.{d):y=-x-2. B.{d):y=-2x-2. c. {d):y=-3x-2. D. (i);.y=^x-2. 


Hướng dẫn 

Ta sẽ tìm nlianh Giao điểm của (c) và {d) bằng Solve clìứ quy đồng lên giải phương 
tru-ửibậc2ngạilắm 


*Đáp án A: Nghiệm xấu khả năng là sai rồi sang đáp án có nghiệm đẹp xét trước 


--c-íí-2)í 


*Đáp án B: 




ỊíT -3.302775638 
L-R= 0 

*Đáp án c 


X=;-1.3Ế60254Ũ4 )(= -0.767591879 
L-R= 0 L-R= 0 


Đáp án D 


L-R= 


g 4X-2))-(X+0.5l 
'^0 L-R= 


0.5 

0 


Vậy đáp án D tlìỏa mãn rồi 

Câu 19: Cho hàm số y-f{x) có đạo hàm 
/'(x) toên 1 và đồ thị của hàm số f{x) cắt 
trục hoành tại điểm ứ, ồ, c,d (hình sau). 
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CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.tlieluc - Youtubc :MrTlieLuc95 


Chọn kliẳiìg địnli đúng trong các khẳng đụ-ửi sau: 

A. f{a)>f{b)>f{c)>f{d). 

Ị--- 

I c./(c)>/(ứ)>/(í/)>/(ồ). 

I Ti.f{c)>f{a)>f{b)>f{d). 

Hướng dẫn: Các em tham khảo ví dụ pỉìân tích phân 
Đo bằng tìiước dio dễ =0.2,= 11,c = 2.5,d= 4.1 
Hàm /’(x)=(x-0.2)(x-l.l)(x-2.5)(x-4.1) 

Luu ý là nếu X ^ +O 0 mà y -00 tliì ta phải tlìêm dấu vào /'(x) phần tícỉi phân 
cũng có ví dụ tương tự đó. 

/(b) = /(a)+ị/'(x)dx /(c) = /(a)+Ị/'(x)dx /(d) = /(a)+ị/'(x)dx 

Iỉ;ịơ-Ũ.2)0í-I*i> Iổ;®oí-o.2)(i-ií> |o;‘oí-ũ.2)â-i> 

- 0.7803945 ■ 0.8577735 - 3.8853945 

Vậy f(c)>f{a)> f(b)>f(đ) 


Câu 20: Cho hàm số y= -- ^ 1 ' 4 có đồ thị (c) (a, ố là các hằng số dương, ữố= 4 ). 
4x+bx+9 

Biết rằng (c) có tiệm cận ngang y=c và có đứng 1 tiệm cận đúng. Tíiìli tổng 
T = 3a+b-24c 

Ấ.T=Ỉ. B.T^4. C. r=7. D. r = ]l. 


Hướng dẫn: lim j;=^. Tiệm cận ngang y=c=>^ = c. 

« 1 « 4 ■ ■ 4 
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CASIO EXPERT : Nguyễn Thể Lực- fb:Ad.tliduc-Youtube:MrTheLuc95 

(C) CÓ một tiệm cận đúng nên phương teình 4x^ -1- ồx+9=0 có nghiệm kép. 

A = 0<:í>ổ^-144 = 0oỏ=±12. Vì ồ>0^ồ = 12=:>a=7=^c=;^. Vậy r=ll. 

3 12 

Câu 21: Tất cả các giá trị thực của tham sô' m đểhàm số y=2x^ +3(;n-l)r +6(;n-2)A-+2017 
ngliịchbiâitrênklioảng (a;ỏ) sao cho b-a>3 là 

A. ra>6. B. m = 9. c. m<0. 

Hướng dẫn 

Chọn m =10 xem A, D đúng không 
*Cách 1: Dùng Table + đạo hàm tay 

f()()=6ìí2+54)í+*48 || ":j&| «1 

1 -ll -311 _ lol 

Ũ 

Đoạn nghịclì biến nó kéo dài tù’ -8 đến -1 nên tlìừa sức lớn hơn 3 rửié 
Tương tự’ xét m =-10 xem m<0 đúng không? 

Cách 2: Nhập cả hàm vào Table rồi quan sát sự tăng giảm 

f(í!)=2í!W“iV Ầ 

sl -eI aEÉãl_ 111 

2318 

Vậy ta cũng được kết quả tương tự. 

Câu 22: Cho hàm số y=f(x)=ax^ +bx~+cx+d. Biết /(x+1)=x^+3x’+3j:+ 2. Hãy xác 
định biểu thức f{x). 

A. f{x) = x^+3x^+3x+ỉ. B./(x)=j:VL 

c. f{x)=x^^3x\ D./(x)=x'+3x+2. 

Hướng dẫn 

Mình coi/:=x+l=100->x=99 
Các em nhập biểu tliức rồi CALC 99= 



BilđptỉieUic.c 


Bí kíp C.4S10 Cíkg phá Trắc Ngliiệm Toán 


Hotline: 0977.543.462 



https ://www. íacebook. com/ anhhungvie 


Lii\i.ii S-‘)-I0 


CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - ft: Ad.thcluc - Youtube :MrThcLuc95 


X®+3)í^+3!í+2 

lũũũũũl 

Đầy đúnh là /(x+1) = /(99+1)=100^+1=(x+1)^+1 = íV1 = /(t) 


Câu 23: Giả sử đồ ttụ (C) của hàm số f{x)=cD^+b)^ +cx+d có hai điểm cực tiị là 
M(-l;7),N(5;-7) . Gọi hoànli độ giao điểm của (C) với trục hoành. Klũ đó 

x^+x^+x^ bằng? 


Hướng dẫn: / '(x)=+ ĩbx ^+c -> =-1+5 ->—=6 = r A JC- + 

3fl a 

Câu 24: Giá tiỊ m của hàm SỐ /(x)=m(l+^/ĩ+x)-x có giá trị lớn nliất trên đoạn [0;3] 
bằng 2 là 

A.2 B.s C1 D.3 

Hướng dẫn 

Thay từng giá trị của m vào rồi ngắm Table: start 0=, End 3=, Step 0.25= 

fCX)=l(l+jkf-X ,1 ‘ JáỂ| “ 

ị D.il.l.BEĨ 

i! õ.Bh.ÌEiinl 

2 

Câu 25 :Tập giá trị của hàm số 1 /= x+1+^+1 là : 

A.(-oo;l] B.[l;+ca) C.(0;H-coj D.(l;+oo) 

Hướng dẫn 

Các em vào Table; Start -100=, End 100=, Step 10= 

fCX)=)í+i+Jx^+ií || "'hsI*!ÍỄìiI d ^ìsI-3ẩ 

il “iọriilSỊII_ iẻl “1 _ _ 

1.004999875 201.0049999 
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Vậy khoanh đáp án D, các em có ữiể giải thêm y=x+ĩ+ylx^+ĩ=l xem có tồn tại X hay 
không hoặc đánh giá đơn giản x+'Jx^+l>x+ -\^>x+|x|>0 


Câu 26: Cho m,n không đồng tliời bằng 0. Tim điêu kiện của m,n để hàm số 
y = m sin x-n cosx-3X nglụcli biến trên R 

Ầ.m^+n^ầ9 B.m^+n^<9 c.m=ĩ,n=l D.mVn^<9 


Hướng dẫn 

Dạng biến tlùên trên một klroảng rộng R như thế này thì các em nên thay các giá trị 
đặc tiưng của tham số rồi dùng Table 

Xét đáp án A: m=5,n=ĩ với Start -10, End 10=, 

fCX)=5sinCX)-co^ fCX)HosCX)-3XÌ J “-ạUsLl 

s! -ỆriB.ìiạÉI_ 

16.96116475 

Chúng ta tliấy nó kliông giảm đều do đó đáp án A bị loại 


Xét đáp án C: m=ĩ,n=l 

0 . Mali 

.1 « ..LFíẩJ 

2 -1 


2^ 08^9329 


Các em tliây nó giảm đều nên có thỏa mãn nhung xem đã đủ chưa bằng cádì kiểm tra 
các đáp án khác 


B. m^+?i^<9->ín=-10,Jĩ=l D.m^+n^<9->m=-2,«=2 


_ 

32.03231511 



-ỆPMi 

15.52082843 


Vậy khoanh D vì đáp án D giảm đều còn B thì tăng 
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Mũ -Logarit 


Câu 1: Giá trị rdrỏ nhất của p = (log^b/)’ +6Ị^log^ với a,b là các số tliực tliay đổi 
tlrỏamãn Ặ>a>\ 


A.30 B.40 C.50 D.6Ũ 

Hướng dẫn; 

Dùng Table: cho a=l.l diạy tù' +0.01 tới 3 step 0.1= 

H 0 ms m 0 m ® H m ® © m @ [H ® EI s m §a s ® H m 

®ỈII01ĨI®®I1I®ÌÌ[II®®[D0II]®®®@ [=1 

.1 ÍỊ ..I JCÍỉLl 

fíX)= logi.itx^t I :iỊW 

il i.‘iậ[Ea.‘íjặl . ... 

60.26421432 

Vậy khoanh D 

Câu 2: Xét các số thực a, è thỏa mãn a > Ế > 1. Biết rằng biểu thức p = ^ ^ + Jĩõg^ 
đạt giá trị lớn nhất khi ố = . Kliẳng đỊnlr nào sau đây đúiìg ? 

A.l:e( 2 ; 3 ) B. c. Ẩ:6(-l;0) D. 

Hữóngdẫn 

Chọn b=l.l sau đó dùng Table kiểm ữa xem b bằng bao nhiêu hàm đạt giá trị lớn 
nhất 


B 0 H ỈU ® §3 Q] □ 0] H 0] ® s Q] ® ® (B ® H H [3 ® H 

ÍÌÌữ]®[ĩ]QỈI] 

Sart 1.1= End 3= Step 0.1= 


lìiki[>theluc.c 


Bí lúp C.4SIO công phá Trắc Nghiệm Toán 


Hotliiie: 0977.543.462 




https://www.facebook.com/anhhiingvie 


CASIO CXPERT : Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.tlicluc-Ynutube :MrThcLuc9S 



51 ib5IÈ_.Ì2Ì|Ị_,^_. 

2.213555234 

Vậy b=1.2 thì hàm gần đạt giá ừị lớn nhất 
Do đó: Ấr=log^ố=log,2l.l=0.523->Z) 


Câu 3: Giá tri nhỏ nhất của X p = (log„b’)^+6Ị 
tìaỏamãn Ặ>a>l 


Ã 


vói a,b là các số tliực thay đổi 


A.30 B.40 C.50 D.60 


Hướng dẫn; Dùng Table: dio a=l.l diạy từ 1.1’ +0.01 tód 3 step 0.1= 

H B m §1 m □ [3 © H Q] ® ® ca @ [ 2 ] © EIID m H a ® H m 
®Cĩl0ữ3®®ffl®ÌiCĨI®®(ĩ]Q[ĩ]®©®® 11 

fCX)=(logi.i(K^^ 1 :|M 

60.28421432 

Vậy khoanla D 

Cân 4; [Chuyên KHTN Lần 5] : Cho /(x)=Ịx +lj' -1 . Giá trị của 

/(/(2017]} bằng ? 

A.2000 B.1500 C.2017 D.1017 

Hưởng dẫn: 

Bước 1; Nlìập Hàm y sì như tác giả dio 
Bước2: HdKSIĨKIlÌ] 

Bước 3: @ H (=1 
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2017 

Câu 5: Cho 0<x<y<l ẩặt m= —i-í ]n-y^ — In-— ì. Mệnli đề nào sau đâv đứng ? 
y-x[ 1-y Í-'X) 

A./JỈ=4 B.m<l c.nj>4 D.m <2 

Hướng dẫn: Bikiptheluc.com 
Các em dùng Table: clio ;r=ũ.l,y=x 

0 m ® s Q 0 EQ m ® G3 ® 0 H Q] ® 0 ] s H m 0 ca B 0 
H (S □ 0 ® d! 13® 0 m ® ca ca (1 

«»=x=ấ7TÍlÍ5> 


® 0 caE(Ẽi ,® 0 ®®® ® 0 ca® 

start? ' “ End? ' 8tep? 

0.11 0.99 




0.1 


Ta được bảng giá trị sau: 

.1 íi I I 

1 y.iỊ rtiraỊĩ 

Ệ §.Ệ ].sf93 

il i.i Ib.ẽIỆII __ 
10 ■64834804 
Vậy klioanli c 


ỊỊ .. .P.íkL 

g.5Ị s.ỵẸẸẸ 
1.1 5j|ă 
i.ịịllỊíỊ^I 


5.069850204 
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Câu 6: Phương ứìnli 2017''"''' = sinx+^/2-cos^A' có bao nliiêu nghiệm thực ữong 
[-5;T;2017;r] 

A. Vô nghiệm B.2017 C.2022 D.2023 

Hướng dẫn 

Các em vào Table để tìm nghiệm của phương ư'mh hên: 

g 0 [ 2 ] [ 0 ] Q] [7] @ 0 B Q] (71 ® 0 @ s Q] Q] 0 ® (U B @ il dl 
D3@ 

f(X)=ĩ^cõsăS 


Chúng ta chỉ nên dùng f(x) thôi bằng cách: Ẽll @ ® (U [T] 


Start -x= End -JI~ Step 


iilÃI 


1 -Ì.ỊMỊ Ị_. . 
Ì -Ì.iỊậ -D.ẸiỊỊ 

ÌI-ễ.ẼÌĨi-D.SÌSl 


1 -D.ạạạ - 
ậ -D.ăiĩ j 


\M\ 


K _ |_F(ỊỊ?_ 
ỈỊỊ ĩ.Biail s.Biiia 
ĩị 1. ĩỳĩs BẼli 

SẼ 1 


Nghiệm của phương trinh có dang: x^kíie [-5;r:2017a-] -4 2023 
Câu 31: Trong hệ tlaập phân, số 2016“'' có bao nlứêu dìữ số. 


B. 2018 


c. 6666 


Câu 7 [Chuyên Thái Nguyên]: Gọi a,b,c là ba số tliực khác 0 thay đổi và thỏa mãn 
điều điện 3“ = S'' = . Tun giá trị nhỏ nhất của biểu thức p=ữ' + 6'+c' - 4{a+ b+ c] 

A.-3-logs3 B.-4 C.-ĩ-S D.-2-log35 

í 6=ologí3 , , .. 

3“ =5'’=15"' -41 , ^ vào Table ta được: 

[c=-ữlogj5 3 
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- 3.998144483 


-Vậy-khủanh-B- 

Câu 8 [Sở GD Hải Phòng]: Cho các số thực dưong x,y thỏa mãn 

ỉ_ 

log(jr+2y')=logx+logj/. Tim giá hị nliỏ nhất của biếu thức p= 

k.ỷ B.Ễ c.e® D.Ễ® 

Hưóng dẫn: 


Biến đổi tí: log(x+2_y) = logx+logy X+2y=xy -> y=—^ 


Table: Start 2.1=, End 9=, Step 0.5= 


f(X)= 


* k 

1+J4 ■ 


K_PCÍỊỊ.. 

M 3.3 S.M im 

Ẹ 5.Ĩ BMl 

3 11.5 íìl 


4.974030432 


4.953Ũ32424 


Câu9: Cho /(x)=alnỊJ(+^/r+ĩj+ốsm.t+6 vód a.ốei? .Biếtrằng/(log(loge)) = 2.,.Jmli 
giáhịcúa /(log(lnlO)) 

A.IO B. 2 C.4 D.8 

Hướng dẫn 

Chúng ta chi có một phưong tihih duy nliất /(log(Ioge)) =2 mà có tới 2 ẩn a và h do 
đó ta sẽ chọn 1 ẩn a giá trị tùy ý đon giản là a=l rồi giải phuong trìnlr tìm b, để 
phương trkih đmr giản thi ta lưu log(loge) -A A 

lũgClũg(e)VA''^ 

-0.3622156887 
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hi +4 , 


/(A) = In Ịẩ + ^/Z+ĩỊ +b sinA+6 = 2= ■ 

Các em rút ra rửiư thê' này cho dễ hiêu hcm Solve 


ss (3 Q] 11] E 0 Ẽ] 

ln(x+JĩíM)-M 

10 

Câu 10: Với x,y,z,t là các số tự' rửúên đôi một nguyên tố cùng nliau tìioả mãn 
xlog 2 j| 52 +_ylogj(,j 5 3+2log20i57 = t . Tínli giá ttị của biểu diức /’=x^+/+z' 

A.3130 B.28 C.58 D.57 

Hưóngdẫn: 

xlogj(„j 2+]/log2j,j 3+zlogj„j 7 = í o logj („5 2* +log^,j 3* +logjj„ 7‘ = í 
o log~„ (2'.3».7 j = t o 213^7^ = 2016' 

*í=l các em bấm ỊTỊ [ÕỊ ỈTỊ [6] [=1 (ãSI w 

2016 




Tuyệt Kĩ Casio Hạ Gục 
Toán Hay và Khó 



2®x32x7 

Ta được x=5,Ị/=2,z=l,f=l thỏa mãir là sô'nguyên tố 

52 + 21+11 ' 

28 


Sách photo giá 35k 
Mua sách liên hệ íacebook 
Nguyễn Viết Xuân 
https://www.facebook.coin/anhhungvie 


Câu 11: Cho X, y là các số tlrực dương tliỏa log, X = logịị y’ = log^ 
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A.- = 4. B.- = 3. C- = 5. D.- = 2. 

^ y y y y 

Hưống dẫn 

logg a: = logj 3; -> y = 6'°*’* =í> log, .1: = log^ j' 

Chúng ta dùng SQL VE đê’ giải tìm X 

Ềũ 9 gm 1094! tl '6 —.]• íí=_ 42.78468556 

.. L-R= 0 

Ti SỐ cần tỉm là 

X ^ 

^1099(X) 

2 

Câu 12: Cho hàm số / (x )=■ Tínlì tổng 


S = /í^ 

12015, 


^Uo 


2015 j V20í5j U015. 

A. 2014. B. 2015. C. 1008. 

Hướng dẫn 

Sử dụng công thức tính nhanh giá hị trung bình của hàm trên một đoạn 
f{x) = -^ịf{x)đx nhân với SỐ lượng các SỐ hạng nữa là ra tổng 


,2015j 
D.1007. 


2Ũ14x^ 


T^-T-^ ^4?í+2r 2015 2015J 

ầ-L_| 15 J 2015 1007 


Câu 13: Cho a,beE thỏa mãn các điều kiện 
nhất của biểu thức P=2ữ+4ồ-3 là 

’ A. Vĩõ. B. -4- 

Vlõ 


a^+b‘>l và log^,^jj(a+ố)>l. Giá tri lớn 

c. D. 2-JĨÕ. 

2 


Hướng dẫn 
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Các em biãi đổi điều kiện một chút ta được o a+ố ỉ: +í>" 

[ a +Ề >1 

Các em lấy a=l->è>ố’->0<ỗ<l các em vào Table Start 0= End 1= Step 0.1= 

f(K)=2+4K-3 “ 1^1 \.ị^ị “ 

3 

Câu 14; Cho hai sổ thực a, b thỏa mãn ữ>0,0<&<2. Tun giá trị nhỏ nhất cìta biểu 

w , 2 °+ 2 Ế° 

tlrức í .' 7 . 

( 2 “-ỗ») 20 “ 

Ả.P^.=-. B. P.=^. C.P.J-ị- D./^.=4. 


Casio: Các em diọn a=1 rồi dùng Table, Start 0.01= End 1.99= Step 0.1= 


fCX)4 


(2-X)2 2X 


i'^! Iliíắl 


11 

4 


Tự Luận: Ta có: P- 


, ( 2 ồ)° 2 “+ 2 ố“ [ế] 


'* **"' °||J ‘] 

' 2 


3.25 

Đặt/=í|T,(t>l). 


Khiđó:P = ^0)=^+^0>l)g'(/)=^-|3^.g'(/)=O«/=3. 
Bảngbiêh thiên: 
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Câu 15: Cho các số tliực X, z, t, a, b, c tlìỏa mãn — = lỉ^= —= ln/ và xy=z-t^. 
Tíiủi giá trị i’=ứ+6-2c bằng 

A, 4. B. ị. c. - 2 . D. 2 . 

2 

Huống dẫn; 

Casio: Chọn x=y = ĩ,u=b = 2-^t = e ^ 

ln(2) r4“.,r, " InCB) 

e 2 ^ÍỊ_ ^ 

1.414213562 ẵ 1" 

Vậy /’=a+ồ-2c = 2+2-2.1=2 

Tự Luận: 

lnj_lny_lnz_j^^^^_lnx_|^ j..|Ị,_]ỉ!Z-Ịji y-c- —-In z 
a ^ b ~ c ~ ~ In/~ In/~ ’ Int' 

? = a+ồ - 2c = In, X+In,- 2 In, z = In, j=In, j=2. 


Câul 6 :Tim m đểphương trình ;Hln(l-x)-lnx=m cónglũệm xe( 0 ;l) 
A. .';;e( 0 ;+oo). B. me(l;fi). c. ffle(-a);0). D. 
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Hướng dẫn 


Cách 1: Các em cô lập 


ln{l”x)-l 


= /(í) rồi xét hàm bằng Table 


ỊỊ LFCÌỈJ 

13 g.3i mỊ ie 1 

ẻũ õ.ẫẺpnl? ị 

0O0’34.83” 

Vậy các em khoanh đáp án B 


D.ÕÉ|Ệ.ÉỊjSU| 

"■ 4.559347215 


Cách 2: Tliay tùng giá trị m rồi quan sát đổi dẩu 


Xét m=-lũ 

fCX)=-lữlnCl-ỉ?)^ f(K)H(X)-C-íũ) 


i‘gĩ ■ ji “ Ẵi 

Ị.b|ỊIwwI_ 

21.20361206 


Chúng ta kliông thấy sự đổi dấu nào cả do đó loại C, D tương tự vói m=10 loại A 
Câu 17; Tun tập hợp tất cả các giá trị tliực của tham số m để phương trìnli 
4' +(l-3m)2^' + 2m ’-m = 0 có nglùệm. 

A.(0;4oo) B.(^;0) C.[0;+oo) D. (-<xj;0] 


Hướng dẫn 

Các em có thể làm tự luận xét Delta hoặc thay từng giá ừị m đặc tiTmg cho đáp án rồi 
Table start -9 = End 9= Step 1= 


? “■iĩb 


m -10 



Vậy khoanh A, do tại m=0 hàm không đổi dấu, còn m=10 đổi dấu 

Câu 18: Tim tất cả các giá ừị của m đếphươirg trinli Ịv-sVsỊ +mỊ7+3-v/5Ị =2^' 


cổ đúng hai nghiệm phân biệt. _ 
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Hướng dẫn 

Chúng ta cũng dùng Table, 2 nghiệm phân biệt tlừ đổi dấu 2 ĩân, 
Start -4=, End 4=, Step 0.5= 


. . V . .1 K .IpcịịH “ 

f(X)= (7+3j5> ỊỊ '-ImI 

iil i.siEP.^ial_ 

0,1485508IC 


Ố, Ì 485508 ItlS 

Với m - -10 cũng kỉiông đổi dâu 

,ỉ| 

iĩl ĩi-lảĩ.il 

-9.5 

Vậy loại C,D,A cuối cùng chọn B 

Câu 20: Cho log ,12 = j, log,224=j; và log 3 jl 68 = trong đó a,b,c là các s 

bxy+cx ,.Ị 

nguyên. Tmh giá trị biểu thức S-a+2b+3c. 

Ấ.s = 4. B. S' = 19. C5 = iO. D. 5 = 15. 

Hướng dẫn: log, 12 = r, logj, 2i=y-^xy = log; '24 

log,54 log,54 bxy-i-cx 


Ta có: logy54 = blog^24+clog,12H 


log,^ 54-61og^ 24 
" log ,12 
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(Nháp tliôi, đi tlii vào Table luôn) 

Dùng Table: Start -9=, End 9=, step 1= 


TCA)=^l0g^(12) ► 


K _ _FCỊịL 
-E 

-9 E.nsi 


Vậy a=l,fc=-5,c=8^S=15 

Câu 21: Tun tẩt cả các giá trị thực của tham số m đê’ phương trình 
4 logị A- - 2 log, X +3 - ;h = 0 có nghiệm tlruộc đoạnỊi;4j. 


A. m6[2;3] B. ms[ 2 ; 6 ] c. ;«6Ị^;15j D./weỊ^;9j. 


Hướng dẫn 

ở đây dùng Cô lập m xét hàm cho nhanli 

fCX)=ÍHogIcX)“-^ || Ĩd.ì|ịịíỂI 

^ ả D.ĨỆ 1|.DD2| 

^ ^ 6 


ì\m 


Vậy khoanh đáp án B. 

Câu 22: Biết rằng giá trị lớn nhất của hàm số y = hên đoạn [l;e^] là M = trong 
đó m, n là các số tự nhirâ. Túìlr s= ?jrì+ ĩn^. 


A. 5 = 135. B. 5 = 24. c. 5 = 22. D. 5 = 32. 


Hướng dẫn 
Table lần 1: Tìm Max 
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0.540936044 


TaSIẽlần2: 0.541 = 


0.54Iể" = m Tìm n nguyên dương để m nguyên đương 


Vậy )j = 2,m=4-AS=32 


Câu 23: Cho /Í>I là một số nguyên. Giá trị của biểu thức 

log,;ỉ! !og 3 )í! log„.'í! 

bằng 

A. 0. B. n. c. n\. D. 1. 

Hướng dẫn 

Các em chọn Jí =4 xem ra KQ bao nhiêu? 

.1 ^^ 

1Q32Í'ỉ!J 1033(4: 

1 

Vậy khoanh D. 

Câu 24: Nếu log,(logjx) = logs(log,x) tìù (lũg,x)^ bằng 
A. 3, 

Huóng dẫn 
Các em Solve thôi 

log2[lũg8CK)Hi> 
x=' 36.6&Ũ44576 
L-R= 0 

Câu 25: Cho hai số thực dương x,y thỏa mãn 2“+2^' = 4. Tìm giá trị lớn nhất của 
biểutlrức P = ị2x^+y)(2/+x)+9xy. 


B. 3^/3. c. 27. D;--. 

3 

lũg2()í)^ 

27 
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A. B. ?„,„=18. c. ?„„=.27. D. p„,„ = 12.. 

Hướng dẫn 

2' + 2^ = 4 -> T = logĩ (4 - 2"") -> p = [2x^ + log, (4 - 2*^)] 1^2 log\ (4 - 2")+;c j+9 j.- log 2 (4 - 2'^) 
Nhập vào Table: Star 0.1= End 2= Step 0.1= 

fCX)=(2X^+log2C^ Á ^“ìIểSI 

111 ỉ.iln.isil 
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Nguyên Hàm - Tích Phân Hay & Khó 

Câu 1: Biết j nguyên dưong và ị là phân số tối 

“'''gĩẩnTTĩãỹTữữrãS 


Hướng dẫn: 


B Mith A _ 'ỉ' *• 

J ũ ?í2 +6K+9 ^ _ e ® 4 

0.02971288402 ^ 


Câu2;Cho 0<ữ<-| và|a-tanA'ífc=m.Tứửi A theoavàm 

Ấ.l = aịw.a-2m B.I=~a'ima+m C.Ỉ = a'tma-2m Đ.I=-a^tana-m 
Hướng dẫn: 

Chọn ứ=J sau đó các em xét hiệu 

s Matli Á 13 Math A i Matb A 

|ô"®Xtan(íi)dx^A B-((i)^tan{§)-t> 

Ũ.50747ŨSŨ32 ũ 

Câu 3: [Chuyên ĐHSP - lần 3]: Giải phương trìnli |(/ - logj x) ỂĂ = 2 log, - (ẩn x) 

A. X = 1 B.xe{l;4Ị C.xe(0;-H») D. X6{l;2} 

Hướng dẫn 

Trong máy tứửi thì mặc định X là biến nên các em sẽ sửa lại là t thành X và X tlìànli Y 
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H) CD H g s §1 d] ® tĩ) ® (Ị) ® 0 [D §1 (D ® Ẽ) 

[2)®iii§ 

i Mith 

4Y))cỉK-21og2(D 

iiỊĩllIlỊDEIõỊg 

|Ổ(ỉ(-lũg2Ơ))d)-i> 

ũ 

Vậy đáp án c đúng 

Câu 4[Chuyên Vinh-3]: Chohàmsố v=/(jí) tliỏamãn/'( a)=(a+ 1)/ và 
ịj{x)dx = [ax+h)è‘ -ị-CiVài a,b,c là các hằng số. Klìiđó: 

A. a+b = 2. B. a+b = 3. c. a+b = 0. D. a+b = ỉ. 

Hướng dẫn: 

Ta có /[x)=(cx+í/).e’' nên dễ dàng ta có thể tìm c,d như sau: 

j /'(x]dx = /(0)-/(-100]«/(0)=d I /'(x)dx = /(0)-/(-100]«/(l)=(c+d)e 
-100 -100 

0 Mith À 0 Matb A 0 Mllh Ằ 

^,ooO(+l)£''đx^É 

0 1 

Vậy f[x]=x.ể Tương tự với cádi tư duy trên túah a+b nliư sau: 

Q Math A 

ũ°ũ’ũ” 

Vậy khoanh c. 
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Câu5;Nêu f{x) = {ax.-+bx+c)^Ị2x -1 là một nguyên hàm của hàm số g(x) = 

\l2x-ỉ 

trênklìoảng í^;+ooì tliì fl+ố+c có giá trị là? 


Hướng dẫn 

Chúng ta để ý một cliút: /(1)=a+ b+ c /(|)=0 

Do đó: J g(x)íỉx=ứ+c+c tuy nlủên g(x) Idiông xác địnli ;í:= 0.5 do đó ta phải xét 

I=0.5+Ax' để làm dìo tích phân vẫn xác địrilr 
1 

=í> j ^(x)từ =a+b+c cấc em bấm vào máy nliư sau: 


p _ 

J Ũ. 5+10-6 

1 . 99858 ^ 

Vậy mình khoanh đáp án là D.2 

Câu 6: Hàm số /(x)=(3x+ 2f có một nguyên hàm là F(x)=axhbx^+cx-ịd thỏa mãn 
F(-l) = 5 kỈTÌđó a+ố+ớ+d bằng? ị 

A.5 B. 13 C.19 D .20 

Hướng dẫn 

Đểýnliưbàitrước: f(l)-a+b+c+d 
]{3x+2fđx={a+b+c+d)-f{-l)=ỳa+b+c+d = f{-l)+ị{3x+2Ỷdx 


'kế 
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5+|‘i(3íí+2)^dx 

19 

Câu 7; Biết F(x) = (ax+b).e" là nguyên hàm của hàm số y = (2x+3).e^. Khi đó a+b là 
A. 2 B. 3 c 4 D. 5 

Hướng dẫn 

Ý tưởng giải nlianh ở đây vẫn như trước: f(l)=(a+b)e F(-100)=(í«:+b)e"’“ »0 

=> j (2x+3)e^íừ = f(l)-F(100)«(a+b)e^a+ỉi= I (2x+3)e^íừ:ể 

-ĨOŨ -ioo 

<,0 (2íí+3)Ễ^dí!~e (2)i+3)Ễ’^d>i> 

3 

Vậy klroanli B 

Câu 8: Biết F(x)=(ũa:^+bx+c)e* là một nguyên hàm của hàm số /(x)=x^ổ*' .Tínlì a,b>c 
Ầ.a = l,b = 2,c=-2 B.a=2,b = \,c=-2 C.a=-2,b=2,c=ì Đ.a = ì,b=-2,c = 2 

Hướng dẫn 

Các em làm tương tự như bài trên: 

1 

Câu 9; Biết rằng '^''^^^^^ dx-fl;r+b fcIn2(fl,b,cgQ) Tính tổng s=ữ+b+c 

A.s = l B.S=^ CS=^ D.S=^ 

24 24 24 

Bi 
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Hướng dẫn: 

Các em phải tách ra 1 dìút: 


ỉ^x+sini' fícos^3:,.ì, rCÕs^x, . 1 

---- - ---àx= -^+1 \dx= -í—dx+^->a =7 

sinx sinx ) ị sinx 3 3 


Các em tiến hành túửi tích phân và vào giải hệ phưong trìnli • ^ 

b+c={Ầ,B,C,D]-ị 

a Mith Ằ QI MỉtliT 13 Math A 

rji:-r2 GQStX)S+SltV x= Y- 

JjỊ-r6 SÌn(KJ ^ 

1.36&344732 -0.375 1 

Vậy khanh đáp án c 

_ .kx + 2V“'' 

Cáu 10: Túứi tích phân p — dx. 

■12018 Ọ20I8 -.20!8 o2018 02017 ^2018 q 2020 _ 02020 

A. B. C. D. 

2018 4036 4034 2017 4040 

Hướng dẫn: Khi tích phân này đứng vói số mũ lớn thì có nghĩ nó có quy luật và đúng 
với số mũ nhỏ hon từ đó các em tính số mũ rửiờ hon và tìm ra nlranh quy luật rồi loại 
tiù' clrọn đáp án đúng nhất. ,v 

(S d [3 H (3 ffl d] s @ s @ ® H CD @ H @ ÍB [E ® 0 (?) (H 


Jl ?íV+2 


HdSll Sdíĩlíl iiddd 

ỉìỉ Math Ằ ũ Matii Ắ u Math Ầ 

kV+ 2 ax 5 Ji j^v+2 19 Jl >íY+2 ^ 

4 6 8 
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Đề ý cliút các em tìhấy Tử là - 2’''^' -^A,B , Mau 2(Y+1) -> B 

Vậy khoanh B. 

Câu 11: Tim tất cả các giá trị thực của tham số a để bất phương trình sau đây nghiệm 
đúng vói mọi giá trị tliực của x: jỊ^i/+2(a+l)jd/ >-1 

A. B. ae[0;l]. c. aG[-2;-l]. D. a<0. 

Hướng dẫn 

Dạng này giải tay cho cliuẩnrủié: |Ị^i/+2(a+l)jd/=-Ị/'+2(a+l)/|^=Ỵ+2(a+l)x>-l 
^x'+8(a+l)x+4>0->A’ = 16(a+l)'-4<0->y<ữ<y^rì 
Câu 12; Cho f sin" xcosxdx=—ị —:r Tun giá trị của n 

ỉ 128 (;í+1) ^ 

A.n = 5 B,n = 4 c.n = 3 D.n = 6 

Hướng dẫn 

Các em dù cần tliay n=Y rồi CALC từng đáp án 


l|*sin(ỈO'^cos(X^ <00clx- 


(ỘDP [!](=] 


!sinCX)'*'cũsCK> 


Vậy khoanli đáp án D, Khi Calc thì máy hỏi X các em ấn = để bỏ qua, hỏi Y thì nhập 
đáp án vào. 


iil 
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Câu 13; Cho /(.v) là hàm số liên tục trên K và|/O)íử=20i7. Tínlì /=|cos2A-,/(sin2A:)íứ. 


k,! — . B./=-^. c. 7=2017. 


PĩữOTĩg^dlrn 

Những tnròng hợp họ cho 1 dữ kiện như tliế này các em cliỉ việc chọn một hàm 
tlìỏa mãn là được, ta sẽ chọn hàm cơ bản là /(x) = X rồi sửa để hàm thỏa mãn thường 
là nhân thêm hằng số rồi bấm biêu tliức cân tính 
/ (x) = 4034x cos(2 x)/(sin 2 x)=cos(2x). (4034sin 2 x) 

s Mith A Q Matli A 0 Mítli Ằ 

lỈMx |j2Ũ17i<2)í* Jo cũs(2X)xãỉn 

2 ■ 2017 2 

Câu 14: ;.Giả sử f= ữ In 5 + b In 3+ c In 2. Tmh giá trị biểu thức s =-2a +ỉ)+ 3c^ 

3 ^ 

k.s=-l. B. s=3. c. 5=0. D. 5=6. 

Hướng dẫn: 

s Math k 

. 

0.1823215568 

Ẩ=aln5+bln3+cln2^/ =5‘'.3''.2‘ 


5“.3'’.2‘' =^ = 2.3.5"’ ->a = -l,ỈJ=c=l Vậy khoanh Đ 


Câu 15: Cho fịx)= ,::i.=. (2-y/jc-+l+5], biết F{x) là một nguyên hàm cứa hàm Si 
tlrỏa F(0)-6.Tứửi 


Hướirg dẫn 
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s UĩXh Ắ 




125 


16 


Câu 16; Qìo hàm SỐ j; = f[x) liên tục trên M và thỏa mãn fịx)+f(-x)=x^,\fxeR. 
Túila/ = j/(jc)A. 

Ả.ỉ = ị. B. J=l. C/=2. = 

3 3 

Hưởng dẫn: 

r’ - , / V / X 

f{x)+f{-x) = -» Chọn /(x)=Y ở đây mình lấy hàm diẵn để /(x)=/(-x) 


s Mith í 



3 


Câu 17: Tim a < 0 đê’ J 3“'’‘-2.3 * da:>0 

A.-l<a<0 B. a<-l. c 0<-3. D. a=-3. 

Hướng dẫn: 

Thay a=Y rồi CALC các giá trị đặc trưng của tìmg đáp án nhé 

(3 Mith Ắ 


SdEŨ]®© SílSIĨKi) 
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1586736472 _ 0 _ 

Vậy khoarửi B. 

Câu 18: Cho hàm số y=f(x) có đồ tliị y =/'(jc) cắt trục Ox tại ba điểm có hoànli độ 
a<b<c như hình vẽ. Mệnh đề nào dưói đây là 
đứng: 

A. f{c)>f{a)>f{b) 

B. f{c)>f{b)>f{a) 
c. /(a)>/(b)>/(c) 

D- /(^)>/(^)>/(c) 

Hướng dẫn: 

Chúng ta áng nglữệm của / '(x) =Xj = -0.8, b = Xị =0.3, c= X3 = 2.6 

Để ý là khi X âm ửủ y dương do đó /'(x)=-(x+0.8)(x-0.3)(x-2.6) 

Ta có: /(b)=/(a)+|/'(x) /(c)=/(a)+|/'(x)dx 



- 0.632225 3.9304 

Vậy chúng ta khoanli đáp án A. 

Câu 19: Cho hàm số f(x) liên tục trên 1 và f(2)==16, ffịx)dx =4 . Tứih /=j'x/'(2x)íừ 
A. 13 B. 12 c. 20 D. 7 

Hướng dẫn: 
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Các em đơn giản hóa như sau: mình có 2 dữ kiện /(2)=16, f{x) dx=A mình sẽ chọn 
hàm bậc nhất vì nó có 2 ẩn rồi tìm ra hàm thỏa mãn cả 2 điều kiện trên 


ax^ 2 vào giải phương hình bậc nhất 


Y= 

14 -12 

-a/(x) = 14x-12^/'(x)=14->/’(2x)=14 

Sau đó cliỉ việc bấm máy đúng biểu tlrức cần tứửi 



s Mitb Ả 

|‘xx(14)díi 


Câu 20; Cho hàm số f(x) liên tục trên 1 và các tích phân j/(tan.x)í&=4 và 

1 '^ ^Ỷd x=2 . Tính tícli phân l=ịf[x)dx 

A.6 B.2 C.3 D.l 

Hướng dẫn 

TựLuận;Đặt í = tanx -^ịf{Ịmx)đx = A=ị^^^t-ị~^^ 




Vậy khoanh đáp án A 
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Câu 21: Biết I Ị" —-ỹừ=a. In |j: - 1| -i- ồ. In |.v - 2Ị+c vói 3 , ồ e z . Tính giá trị của biểu 

B. a-irb-5. _ c. a+b=-ỉ. _ D. a+b = -5. 


thức a+b. 

A. a+b = l, 


Hưóíig dẫn: 

Các em thay cận 4 và 5 (chọn khoảng cận kliông chứa giá trị làm cho hàm không xác 

định) rồi tínli lưu vào A thay số giải hệ; I 

[a+b = {A,B,C,D] 

0 MítliT 0 Mitb A 

v= 

9 


-3 


P—ÍỊl riv.|, 

J4 (K-1) (2-K)'-’'^ ^ 

-0.6410311794 

Vậy khoanh c. 

Câu 22; Cho hàm số f{x) xác định hên đoạn [-1;2] tliỏa mãn /(0) = 1 và 
f{x).f'{x)=ỉ+2x+3x\ Giá trị nliỏ nliất và giá trị lớn nhất của hàm số /(x) hên đoạn 
[-l;2]là: 

Hướng dẫn giải. 

Xét j/(x)./'(x)dx=J(l4-2x+3x-]cbc=>^^^ =x+x"+x’+c ( c là hằng số) 

Do /(0) = 1 nên c = Vậy f(x )=Vsx" + 3x'+3x+1 với X6[-1;2]. KlroanhC 

. ^ I « „I_FÍỊỈLI 

1 „ !Ễ 1.15 gLisHT 

s -D. 15 -0.333 3 2 PỂÍÍh 

31 -0.51 ^ộrsl_ ÌmI I I 

- 1.25992105 3.50339806 
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Câu 23: Tídi phân / - [ 4—rđx CÓ giá tn là: 

_je +1 

/n20IS ọ2017 '^2018 

A. 0. B. C.^. D. 

2017 2017 2018 

Hướng dẫn 

Cứ đúng vód số mũ lớn là nó có quy luật lặp đi lặp lại nền ta sẽ thử các số bé để thấy 
quy luật 

a Mỉ.th Ằ 

Í" 

+ 2045 

11 

2”'^' , 1, 11^ 

Quy luật là: —- Vậy khoanli đáp c 


Câu 24: Giả sử 1= ị-j=^-^=a\nị+b với a,b là số nguyên. Klii đó giá trị a-bỉà. 
•; ylx+ỈJx 3 

A.-17. B. 5. C.-5. D. 17. 

Huóng dẫn 


Các em giải hệ như các bài tru'ớc: 




■dx^A 


Ys= 


8.567209352 


6.ŨŨŨ0ŨŨŨŨ1 


Câu 25: Cho số phức z = m-2+[m^-ĩ)i với wel. Gọi (c) là tập hợp các điểm biểu 
diễn số phức z trong mặt phẳng tọa độ. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi (c) và 


Hướng dẫn 

Gọi Mix;y),{x-,y e R) là điểm biểu diễn số phức z. 


Ta có: 


x = m-l 

c 

y = m -\ 


m=jc+2 

y = ự+lf- 


{QnOxo ^ ^ =í>S = ||j:^+ 4 x+ 3|£& = 
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Câu 26: Với a,b là các tham số thực. Giá ứị tídi phân + 2m:+l]dx bằng 


A. ủb~+2ab. B. ư-ị-b^a+b. 

Hướng dẫn 

cỏ'+ồ. D. ứ+ 2 . 

Chọn b=l, a=2 

Q Math Ằ 13 

MU k 

f‘(3)!"+4Xư)dx 

4 

4 

■ Câu 27: Cho hàm số y=/(;c) liên tục trên E thỏa mãn ị-^j=-^dx =4 và 

ữỉl 3 

‘ j /(sin.r)cosxdìc=2 Tích phân I = ịf{x)dx bằng 

A. 7 = 2. B. 7 = 6. 

c. 7 = 4. D. 7 = 10 . 


Hướng dẫn 

Đặt í = ^lx=>dl = -^j=dx => j—ự=^(ií = 2|/(/)í// = 4->|/(/)í// = 2. 

Đặt / = sin.v;.\:6|^-^;^j::^fift = cosíà=ì> I /{sinj:)cosi'í56c = j/{/)í/t = 2. 
l = \f{x)dx = ịf{x)dx+ịf{x)dx = 2+2=A. 

Câu 28: Để hàm số f ụ)=aửanx^b thỏa mãn /(l)=2 và j/{.v)íỉc = 4 thi fl,ỏ nhận giá 
trị: 

k.a=n,b=ữ. B. a=Jỉ,b = 2. c. a=27ỉ,b = 2. D. a-2ĩỉ,b = 3. 

Hướng dẫn 

Các em thay a,b ở các đáp án vào tính fịì)-2-^B,C 

mm(j>2 2jisinCiiM fJc,sin(JiX)^2)c> 

2 2 ' 4 

TỴTI 

■ 
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Câu 29: Giả sử [ , ^ _ i _^ dx = aln5+.Ãln3;-fl,fr6Q. Tứứv P-=ai. 

B. ?=-6. c P^-4. D. ?=-5. 


_ ỉ^+4x+3 

A. ? = 8. 

Hướng dẫn: 

Cách 1; 

Túửi tídi phân lưu vào A rồi tiến hành e'' lên 


K-1 


rdK-^A 


JũK2+4K+3f;‘ ;■ 25 

-ũ.ũmiũ4114 27 

Do đó được 5l3’^ -^a=2,b=-3^B 
Cách 2 các em rút b tlìeo a: 

A=ữln5+Mn3-AỈ7 = rồisừdụng đáp án flỈ7={A,B,C,D} rồisolve 

ln3 


Xxâ 


@@ 11 ( 1 ] 

.ạ . Mitb A 

ìniàr' 

L-R= 0 

Câu 30: Cho hàm số f(x)=[2x-3)e\ Nểu F[x)=[nư-ị-iì)e‘'[iiụĩBÈ) là một nguyên 
hàm của /(j:) tlùliiệu m-nhằng 

A. 7. B. 3. c.l. D. 6. 

Hướng dẫn: câu này các em giải nhanlr như các ví dụ trước; 

-1 

Để ý: /(-1) = (- m+ n) e’’ -4 n - m » I /(x) dx: £■' 

-100 

@ Mìth í 13 Mith A i Nith A 

|;|(jo(2íí-3)É'^clib €íí-3)e''d!í-e-‘ |:|oo(2X-3)É^dH> 

-7 

Vậy klìoanli đáp mi A 
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Câu 31: Cho đồ tlụ hàm số i/=/'(x) như hình vẽ, trong .các giá trị /(0),/(l),/(2),/(3) số 
nào có giá hị lớn nliất 



A. /(0) 

B. /(l) 
c. /( 2 ) 
D. /(3) 


Hướng dẫn 

ở đây,các em nhận dạng được nó là dạng đồ thị của hàm clrứa dấu giá trị tuyệt đối và 
cụ tlìêìà hàm y= /'(x)=|x-2|-l Từ đó ta có: 


/a) = /(0)+j/'(x)dx = /(0)+0.5 /(2) = /(0)+Ị/'(x)dx = /(0)+0 

0 0 

/(3) = /(0)+|/'(x)dx=/(0)-0.5 Vậy khoanh B 
0 

5 

Câu 32: Tínli tích phân l = ịx^T’dx 


A.í = (2^“-l)lnl6 B. í = 


Hướng dẫn: Khoanh đáp án B 


Q Mỉth Ắ 

Ũ.36ŨỄ7376Ũ2 


(gi-l) 

ln(Ị.6J 

0.3606737602 


Q Mith A 

23636.75488 


(22^-ủ 

InClõ) 

23636.75488 


Bikipthcluc.com 


Bí kíp CASIO công pliá Trắc Nghiệm Toán 


Hotliiie: 0977.543.462 





https ://www. faceboọk:com/ anhhungvie 


LiiỊÍĩiS-O-K) 


CASIO EXPERT: Nguyễn Thể Lực - fb; Ad.theluc - Youtiibe :MrThcLuc?5 


Câu 33: Biết 1 = a.é +i.e^ +c b ,-c-là các sốhữu tỷ. Túủi s=a+b+c. 

A. 5 = 2. B. 5=-4. c. 5=-2. D. 5 = 4. 


Hướng dẫn 


Xét đáp án A; s = a+b+c = 2-^c=2-a-b 


A = a/ + ố.ể^ + c = a/ + b.e^ + (2 - a- b) -> b = 


-2+A-ae*+a 
e^-ỉ 


13 Mith Ắ 13 Mitb 

ÍỒe''(2ì(+e*')cf>i+A fOÍ)=f2±â=^ 
43.57718721 


Sau đó xem các giá trị đẹp, không đẹp thì các em thay số -2 thành các số khác ở các đáp án 




'•ĩỊil 

1 -i.ia« 


Vậy klioaiili đáp án D. 

Câu 34; Có bao nliiêu số nguyên dưong n sao clìo íjln«-ịlnxdx có giá trị không vượt 
quá 2017? 

A. 2017. B. 2018 . c. 4034.^ D. 4036. 


Hướng dẫn: 

Các em tliay n=Y rồi nhập vào máy CALC từng đáp ári nlié 

ÌÌÍD(II(Ĩ][I]IÌ](Ì] 

13 Math k 


YlnCVl-lilnOOO 


2017 
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Câu 35: Cho biết |ln(9-x^)íỉc = aln5+ồln2+c, với a,b,c là các số nguyên. Tính 
s = \a\+\b\+\c\. 

0^34 B. 5=13. c. 5=18. D. 5 = 26. 

Hướng dẫn 

Dạng này các em tínli tíclì phân rồi lên rồi có thể dùng Table dò không thì thay Tân 
lượt từng số 

Q M»fi A 13 Mìtli A 

jiln(9-X2)ciìí-»ft 

1.888306479 64 

(I](I1[I|[I](1@0 [6|(1](1(Ị110 

3125 ' 64 

5 ® 2 ® 

Vậy: / =5‘'.2‘.e^ :e‘=5“.ĩ'’ -).c=-2,ữ=5,ỉ)=-6->S = 13 

4 2 r 

Câu 36: Tính tích phân J ^^^~^ả x=^ịaS+b+c7ĩY'^ với a,b,c là các số 
nguyên. Khi đó biêu thức a+b^+à có giá trị bằng; 

A.20 B.241 C.196 D.48 


Hướng dẫn 


Lun tích phân vào A rồi tính biểu thức ayịs+b+cn: 

_ 0 Mith A _ s Matl A 

■3.172046243 -40.57122027 


ở đây a,b,c là các số nguyên nên các em có thể yài tâm chọn c rồi vào Table dò 
Biliiptheluc.com Bí kíp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán Hotliuc: 0977.543.462 
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fCX)=# 


• 021 -; 




1 -I5.ua 

ị bỊe^ 

; -lE.sn 


Tuy nhiên ửieo ửiói quen mình ửiưòng dó từ -9 đến 9 và step là 1 sẽ không ra được vì 
a=b=-16 nên các em cần cẩn trọng khi giá trị biểu tììức to ílù a,b,c cũng to tlieo. 

Câu 37; Có bao nlủêu số ae[ữ,20jĩ) saodio |sm’xsin2xdx = ệ. 

A. 20. B. 19. C9. D. 10. 

Hướng dẫn: 


Ta tính một số trường hợp đặc biệt và được a-^ 

Jo^^sỉnCíí)®sin(> 

2 

7 

Chúng ta thấy hàm tùân hoàn vód chu kì 2-Ẩ : siiT(x+2;r)sin(2x-i-2.ir)=sinS:siii2x 
Các em có tliể xem tu'ân hoàn vói chu kì ĩỉ không bằng cách tứửi a=^+jĩ 

jQ'^'^''sinCX)®si> 

_2 

7 

Vậy: ữ=:Y+í:2;re(0;20H-)->lc = 0,l,..,9 Vậy có 10 giá teị 

Câu 38: Có bao nhiêu giá trị của a trong đoạn thỏa mãn j-^=ỉ==dx=-^. 

A. 2 . B. 1 . c. 4 . D. 3 . 

Hướng dẫn 
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Chúng ta lại thừ một vài giá trị a đẹp tliấy có tru’ờng hợp này được còn đa phần lỗi do 
làm cái mẫu biểu thức trong dấu tích phân không xác định 


-í 


Q Kâth A 

'^^2 :,, 


0 _ 

0.6666666667 


Câu 39; Có bao nhiêu giá ừị nguyên thuộc [0;2017) của m đê’ JcosỊ^^ 10 


A.16 
Hướng dẫn 


Q Miitk Ẳ Q MMh A Q Mith Ẩ 

joC0s(f)c!x lỔcos(f)d^ 

0 Ũ.Eầ.6197724 ũ 

Iổcũs(f)dx lăccis(f)dx loCũs(f)dK 


-0.6366197724 


0.6366197724- 


Cứ số chẵn là giá trị tích phân ra âm do đó ta sẽ khoanh 1008. 

Các em vui vòng truy cập vào http://bikiptheluc.com/bktl3 để cập rứiật thêm các kĩ 
năng và bài tập mới sau khi điền đầy đủ Code tại: http ;//check.bikipthel uc.com 

'^Luu ý: 

Chỉ mua sách gốc của Nguyễn Thế Lực - https://www.facebook.com/Ad.theluc thì 
mới được cập nhật nủ’a cuốn còn lại và hỗ toợ tới lúc thi và học khóa LỉveStream 7 
ngày cuối định hướng các dạng bài thi. 


Bikỉptheluc.com - Luyentliipro.vn - 0977.543.462 
Địa chỉ: số 5 ngõ 4C đặng Văn Ngữ, Đống Đa, Hà Nội 


'mi: 


BiIiiptlieluc.coin Bí lúp CASIO tông phá Trắc Nghiệm Toán 


Hoíỉiiie; 0977.543.462 



https ://www. facebook.com/ anhhungvie 


Luyện 8-9-10 


CASIO EXPERT: Nguyễn Thể Lực - fb: Ad.theluc - Youtube :MrThcLuc95 


Số Phức 

I.Các dạng toán liên quan tới tính toán số phức 

Câu 1: [Chuyên Biên Hòa - Hà NamlQio ba số phức Zị,z^,z^ tlioả mãn điều kiện 

|Z|| = |Z2|=|Z3| = 1 và Zj+Z2+Z3 = 0 .Tính .4 = z/+Zj^+Z3^ 


A.1 B.o c. -1 D. 1 +/ 


Hướng dẫn 

_1, „ _ 

Chọn: z =-r+-^U,=-r-„ u,= 
‘ 22 ^ 22 ^ 

Bấm máy ta được: 

CMPLX 13 Math Ẳ 

(ũ.5+xi)^+(o.!l> 


Câu 2: Cho số phức z,w khác 0 sao cho |z-u'|=2|z|=|tv|. Phần thực của sô' phức u=— 
là: 


A. a = -l B. a=ị. c. ữ=l. D. 

8 4 8 

Hướng dẫn 


Bài này có 4 biến mà có 2 phưong trìnli từ đó suy ra là chúng liên hệ vói nlìau tlieo 1 
mối quaiì hệ chứ không phải là 1 số cụ thể. 

Chọn z=1 -> |l - M/|=|pv|=2 ta có phương trình nhập luôn vào máy: 
(l-x)%(4-z')=4 


0-5 

L-R= 0 


.5^4-0.52 i 


0.5+J4-Ũ.52 ị_ 

ỉ_:ÍIKi 
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Vậy khoanh đáp án D. 

Câu 3.Cho các sô' phức 2 ửiỏa mãn |z|=5. Biết rằng tâp hợp các điểm biểu diễn của các 
SỐ phức w=(3+4i)z-3ỉ là một đường tròn. Túứi bán kính r của đường tròn đó. 

Ấ.r = yf5. B. r = 5. c. r = s. D.r = 25. 

Hướng dẫn: 

Các em biến đổi đon giản như sau: M'=(3+4/)2-3/ow+3/=(3+4/)z lấy module 2 vế ta 
được: |ziJ+3j|=|3+4íj|z|=25 vậy tập hợp biểu diễn w là đưòng tròn tâm (0;-3) và bán 
kmhlà25 


Câu 4: Nểu số phức 2 3 thoả mãn |z|=3 ùù phần thực của J— bằng: 

B. ị c. 6 


A. r 

3 


1 

3-2 

D.3 


Hướng dẫn 

ở đây bài toán đúng vói mọi số 2 5Ế 3 thoả mãn |z|=3 nên các em chi cân chọn một số 
z bất kì thỏa mãn là được chúng ta chọn là 3i 

CMPLX s Math Ả 


i 

3-3i 




Vậy khoanh đáp án B 

Câu 5: Gọi (C) là đường tập hợp các điểm biêu diễn cho số phức z thỏa điều kiện 
|z+1 |=|2 - 2i| Tínli diện tích hình phẳng được giới hạn bởi (C) trục hoành và đường 
thẳng x= -1 


Hướng dẫn 
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Các em CACL nhan]i ra đưòng ửiẳng: |z+l|^-|z-2/f 
(Các em xem giải thích ở Câu 2 Max-Min phía dưói) 

CACL0= CALCi= CALC1= 

CMPLK 0 Matti A CMPIX 0 Mìth í CMPLX 0 A í 

IX+li -lỉí-2il^ IX+IÍ -IX-2il^ IX+IỈ -lx-2il^ 

-3 1 -1 

Vậy phương trình là: 2x+4t/-3=0->}/=-Ỷx+Ị tìm giao điểm của đồ thị hàm số với 
tiực hmg (các em nên vẽ lùnh ra) 

13 Mith A 

("i^l-Ũ.SX+Ũ.VÊP 

25 

16 

Vậy lchoanh đáp án D. 

Cáu 6: Nếu hai SỐ phức Z|, 2 j thoảmãn |Z||=|Z2|=1 và z,.z 2 ?tl thì số phức w=ỵ^^ có 
phân ảo 

A.bằngl B.bằng-1 CbằngO D. lớn hơn 1 

Hướng dẫn: 

Làm tương tự như câu 1 thì các em chọn Zj = l,Zj = i không thích các em có thể chọn: 

. 

2 2 2 2 

CMPIX Q Math A 

1+1 

1 

Vậy khoanh đáp án A. 
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Câu 7; Qio hai số phức z,, Zj ứiổa mãn |z,|=|z 2 | == 1. Khi đó |zj 4 Zj|’ 4- |z, - z, 1’ bằng 

A. 2 . B. 4. c. 1 . D. 0 . 

Huóng dẫn 

Tương tự nlìư ví dụ trên; z, = l,Zj = i 

CMPLX lĩl Math Ả 

ll+ỉi +ll-il^ 

4 

Câu 8: Nểu z là số phức tliực sự và tliỏa mãn |-|^ có phần tliực bằng 4 thì môđmì của 
số phức z là: 

A.H=i B.H-i CH.4 D.H=1 

Huóng dẫn 

Các em cliọn bừa 1 số phức có phần tììực là 4 rồi tìm z: p-—=4+/«|z| - z= 

Đến đây em có thể gọi z= a+bi rồi tiến hànli giải phương trình hoặc dùng Newton- 
Raphson (anh bấm vài íân = rồi lấy sấp si thôi xem tìiêm ở ph'ến phươig trình phức) 

CMfLX. ..s MahTA CMPLX Q Msth A 

M- .1 I5íl 

-0.1lŨ294Ũ5Ũ4+iV 1249999407 


Câu 9: Cho số phức z 0 sao cho z không phải là số thực và w=là số thực. 

TínhJÌj Ầ.ị B. ị C.2 D. Ị 

l4|zf 5 2 3 

Hướng dẫn: 

Chọn: zo = -^ = l-»z^4-l-z=:0 
l4-z^ 
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Xi= 


9 í 


Các em ấn (H] IU s để lưu vào X xong vào luôn @ [U 

' IkT' 

l+lx|2 l 

2 


Vậy klioanh đáp án B 
11. Phương ữình số phức 


Câu 1. Cho số phức z tliỏa mãn 1 lĩ‘“+10;z’+1 Ofe -11=0. Tính modmi của số phức 
A.|z| = lO B.|z| = l c.|z| = ll D.|z| = ^/^ 


Hướng dẫn 


Để dao nhanh tlaì các em diay X tlaànli Ans luôn, tìiuật toán Newton-Raphson klaá đơn 

fỉỵ \ _ /"íx ì A/ \ 

giàa xuất phát từ; = V nếu coi là nghiệm tìaì /(Xj )=0 


^ ‘ /'(x) = ’ /'M 


khi nlaập vào máy tloì các em có 2 cádi 


x = x-ffl hoặc Ans- 

m 


/(Ans) 

/■(Ans) 


để giảm 1 phép gán đi 


Luu ý chúng ta coi í,|z|,|zf nlaư là 1 số cụ thể nào đó còn z là biến các em nên đưa 
phương hùah v'ê dạng đa daức rồi mới áp dụng và CACL 1+i bằng tói khi kết quả 
không đổi thì đó đúnh là nghiệm trong nhiều trường hợp để tiết kiệm úìời gian ta dai 
bấm bằiag tói klai nó không còn thay đổi nhiều nữa là lấy luôn gần đúng, 
ứng dụiag dao bài này: vào CMPLX 

a 0 ® 0 0 (E 0 0 (9] 0 E1 (9] (a s @ © [3 ® SI Ũ3 [0] e 

CMPIX i Math A 

^Ìftn59+I0iftns-1 ^ 

+90iAns®+iũii 


Hotline; 0977.543.462 


Bikipílieỉiic.ccm Bí kíp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán 



https ://www. íacebook. com/ anhhungvie 
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0] E] s Ẽ) tóí khi kết quả không thay đổi 


CMPLX B Mìth Ả CMPLX EI Mith L. 

A|^o-iiBosH±ẲệĨK lAnsl 
ữ7m!fỉèmm^ - 1 : 


Câu 2. Cho các số phức z, 0, Zj 0 thỏa mãn điều kiện —+—=—^— . TÍIÚÌ giá trị 

Z| Z2 Z|+Z, 

biểutlìức /’= —+p 

P 2 I Pi| 


A.Ì >=4 B.P=^/2 c.p=2 D.P=^ 

2 


Hướng dẫn: 

Các em chọn Zj = i các em sế dùng thuật toán Nevvton - Raplìson đểnglùệm Zi 


Hieo công tlrức: X=X-y^ nliập vào máy tính rủiư sau: 


__ 

s □ H □ 0 (§ (g ® 0 S^[Ĩ 10 0 ] 0 s ® E d) Q] 

0 s d) El (H 0 E ® [H ® i| ca @ 0 El g) 0 ] (?) (11 n d] (B li 

[1]®. 

2 ", 1 

(K+ì) 2 ị 


@ E (+1 g (=) tói klủ kết quả không tliay đổi 


A=Ầ- 


K 2 (?í+i )2 

l--ị 

Vậy đưực Zj =l-i thay vào tính p là xong; 

0 _ Math ầ 

3-Ỉ2 


lfhti-v 


0 


Bikiptheluc.com Bí kíp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán Hotliiie: 0977.543.462 




https://www.faceb00kr.com/anhhuiigvie 


Luyện 8-9-10 


CASIO ÈXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.thcluc - Vouíube :MrThcLuc95 


Hoặc các em có thể quỵ đồng lên được phương trình : ừ^-2x-2i-0 rồi giải sẽ dễ hơn. 
Câu 3: Tìm mô đmi của số phức z biết z-4=(l+í)|z|-(4+3z)/ 


a.h=4 b.h=i d.h=2 


Hướng dẫn: 

Các em đưa ra z = ^ kiểm tra lần lượt các đáp án 

1+3/ ^ 

iH H S) (4] 0 (4) s (Idl Q] (ĩ) s Q] H s ® D] SI (E s 

CMPLX 0 Miitli 

I l+3i I 


Sau đó CALC luần lượt tùng đáp án, đáp án nào cho KQ nlrư nliập vào là đúng 

SSĨẽ] @01=) @[l](i] 

CMPLX . 0 Mitk 4 .CMPIX. . 0 . M«h À CMPLX 0 Mith ầ 

i4-4i+a+i.iK 

1 l+3i I_ I l+3i I_ _ r^- - 

4-nõ M n 

5 5 2 

Câu 4: Xét số phức z#0 thỏa mãn zV3z.z+l=|z|(2+6iz) . Mệnlì đề nào đúng ? 


A. 


1 1 
-< 2 <_ 
4 " 3 




1 

<- 

2 


c.l<|z|<l 


D. |2|<ỉ 


Hướng dẫn 
Cách 1: Tụ luận 


Các em đểý clnít: z.z= \zf =>z^3|z|% 1 = |z|(2+6iz) =í>z^^3|zf+1 -6/|z|j=2|z| 


~^3|zf+l-6/|z| 


o|z| = 




^3|zf+l-6/|z|| 


%l _ %l 

|^+l)+36|zf ^/l+39|zf 
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ĩ=l o;ểÍ73500981 
L-R= 0 


'VạỊTkhoanh A. 


Cách 2: Dùng Newton Raphton 



CALC 1+í bấm = tới khi kết quả không đổi 

CMPU 0 Math À. CMPỊÌ! . ạ . Mitt, Ả CMPU 13 Mith A 

Ũ.Ẳ538ÌẲ525 r .. 

+0.230^3411 Ũ. 1538461525+0. ► Ũ.27735Ũ1ŨŨ1 

Câu 5: Cho số phức ZĩiO thỏa mãn . Số phức W=ỴÌZ có module là: 

A.9 c^/ó D. 5 

Hướng dẫn: 

Quy đồng rồi nhập biểu thức vào máy 

@ [3 (H [0] E1E] □ [E [D s (=1 

CMPLX 13 Mith í 

i)(-(3i+l)ConjgCi> 

-lGlŨ0.Ũ4rjl-101^ 

Ta được -10100.0401-10199.9901/ khi đó phần thực và ảo có biểu thức 
N ó giống nliư việc các em thay z-x+yi tay lứiiên ở đây tathayx=100,y=0.01 
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í 10100.0401 = 100'+100+0.4+0.f=x'+x+4y+/=0 _ _ __ 

ị , , ' " V - ■, _=>x^5y=0 

[l0199.9901 = 100'+2.100-0.0099-:100'+2.100-{0.01-0.0f)-x'+2x+/-y-0 1 

9 45 

Ta CÓ phương ữìnli: (5yf +5y+4y+y^=0 -> y= -^x= 


9 26 26lJI 

J26 


*Dùng Newlon - Raphson 

Biến đổi =| 2 f không để z dưới mẫu: 


=|zf o /z - (3i+ l]z=(l+ i)\zf 

Cí>/z-(3i+l]—=(l+i)|z|^ofe^-(l+/)|zf z-(3i+l)|z|^=0 

CALC1+Í=... 

CMPIX 0 Math Ắ .... CMPỊX_0 _. Mith ầ CMPIX s Mith A 

2i”(^ |fiííị 

ix-ci+i)iííi I -||-ũ.34615384ờ J26 

Tương tự các em có thể luyện ví dụ sau: 


_ 4 „ , 4 iA , , . » 1 X A- 

Cho số phức z thỏa mãn (3-4i)z-A=8 . Trên mặt phăng tọa độ, khoảng cádr từ gốc 

n 

tọa độ đến điểm biểu diễn số phức z thuộc tập nào ? 



Đáp số: |z| = 2 
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Câu 6: [Chuyên Lê Quý Đôn Quảng Trị] Qìo số phức w và hai số tliực a,b. Biết 
2,=w+2ì và Zj=2aj-3 và hai nghiệm phức của phương trhilì z^+ữz+ỉ)=0 .Tínỉì 

A.T = 2^/Ĩ3 B.T=^ C.T=ĩệ- D. T = 4s/Ĩ3 

3 3 


Hướng dẫn: Để ý đơn giản thôi ngliiệm phương trìnlì bậc 2 hệ số thực : z=n± mi 


=>2j+Zj = 2n = 3zo+2i-3-^3i)+2 = 0->ỉ) = -^ {w = a+bi) 

2. „4. „4. 

=^z,- 2 , = ĩmi = w-ĩỉ-3^a-3 = 0^a = 3=ỳw = 3-^i-^z, =3+^i;z, = 3-^ỉ 
^ ’ 3 3 3 


„ CMPLX . a .. Mằ! 

|3-ÌiỊH3^ì 


2/97 


Áp dụng tương tự; 

Cho SỐ phức w và hai số tliực ỏ. Biết rằng 2w+i và 3w-5 là hai nghiệm của phương 
trình + 02 +b=0. Tun phần thực của số phức w. 

A.2. B.3. C4. D,5. 

Câu 7: Cho hai số phức z„ 2 j thỏa mãn phương trìnlr |2z-;|=|2+/z| và|z, -Zj|=1. Tmh 
giá trị biêu thức g=|zị+Zj| 

A. ổ=y B. (3=^^ c. í2=y Đ.Q =2 

Hướng dẫn; 

Các em làm tương tự Zj;z J là 2 nghiệm của cùng một phương truTlr bậc 2 nên :z-a±bi 
(trường họp hệ số thực mói được nhé, hệ số phức không được) 


Do đó |zj - 2 ^ I=|2bí|=1 -> b=i chúng ta dứ drọn 1 giá trị b thôi cho đỡ bị lặp 


Bik!ptheluc.< 
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Bây giờ tlìểvào |2z-i| = |2+iz|->(2fl)^ = (â^+1.5^)^à = -^‘" 


Vậy 2 nghiệm là z=“±^íVậy Q=■^|J 

Câu 8. Cho SỐ ữiực a, b, c sao dìO phương hMi z^-ị-az^+bz+c-0 nliận z=l+i và z = 2 
làm nglữệm của phương trình. Klìi đó tổng giá trị ữ + b + c là 


A.-2. B.-4. C.2. D.4. 


Hướng dẫn: 

Để ý chút các em thấy: /(z)=z^+az^+ồz+c-A /(l)=l+a+b+c 


Câu này các em phải tư duy nhanh; Khi phương trình bậc 2 có nglũệm z=1+i tức là 
sẽ có nglìiệm z=1-i vậy ta có hàm /(z)=(z-2)(z-l-i)(z-l+i) các em tliay z=1 vào là 
tínlrđược fl+ỉ)+c+l 

CK-2)Tx-1-ì)CxA 

■1 


Từ đó suy ra; a+b+c=-2 

Câu 9: Cho số phức z thoả mãn (l+2/)|z|=—-2+/. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 1<H<2 B,H>2 c.|.|<i D.i<H<l 

Hướng dẫn: 


Bikiptlicluc.c 
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Các em dmig Newton - Raphson: Lxru ý là đừng để z dưói mẫu vì nó klìó hội tụ, các 
em quy đồng lên thành phuwong trình mới 

(l+2í)|z| = ^-2+io[(l+2í)|z|+2-i]z->^-0 


SIDEliKi] 

CMPLX 0 _Ịtolh A 

J?^ỉ+2-ì)?<:-mTQ | 
li ) lfíl+2-i ' 


v=ỵ-lẨi±ilLliiÌỊ IXI 

■■ ■■ (ì+2ì)Ia 

Ũ.9486832981-Ũ.^ 


1 


Cáu 10: Cho sốphức z tìiỏa mãn (3-/)(z+l)+(2-i)Ịz+3/Ị=l-/ . Tínli mô đun của số 

phức w=ịc£ 

^ l+z 


A Ề B ^ c. ^ D ^ 

■ '4 '8 '■ 9 ■ 5 ' 

Hướng dẫn 

Đây là dạng phương trinh bậc nliất của số phức các em nlìập y lại phươiìg trình: 

CMPLX B Mítb A CMPIX 0 kbtli Ằ CMPLX i Miib A 

C3-i)CX+l)+C2-i^ ConjgCX)+3i)-ừ ^gCX)+3i)--Cl-i)ỉ 


iiEdlElSỊõlEỈŨDdltõliKil 

CMPIX Q Matli A 

C3-i)CX+l)+C2-ii> 

5Ũ0Ũ5-19894Ì 

Chúng ta được hệ phương trình: 
í 50005-50.000+5 = 5a+5 Í5a+5-0 

X_ __ _ . .->ì. ” =>ữ=-l,ỉ)=-8->z--l-8í 

[19894 - 20.000-100 -6 - 2a-b-6 \2a-h = 6 

CMPLX EI Mitb A 

| i-(-l-Si) I 

ll+(-l-8i) I ^ 
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VậyklioaiihđápánB .......^ : 

Câu 11: Trên tập số phức, gọi Zj,Zj là hai nghiệm của phương trình 2 ^+2z+4z - 2=0 
Tứửi giá trị 

biểu thức ?= 

4+KI-KI 

-\lìQ+2-j2 g —JỉÕ+3-<j2 ^ yỊìÕ+ĩylĩ Q —j5+3yl2 

■ 2 ■ 2 '~2 ■ 2 

Hướng dẫn: 

Bài này dễ nhưng chủ yếu anh muốn hướng dẫn cách tính nhanli căn bậc 2 của số 
phức 

Tínlì A' rồi tínli ra nghiệm: z, = 1 - í; Zj=-3+i 

CMPLX 0 Mlth Ấ CMPLX 0 Mah A __CMPỊZ . _ , . Mỉitli Ằ 

^ . -^/ĨÕ+3V2 

3-4i 2-i 2 

Vậy khoanh đáp án B 

III. Max-Min module số phức 

Câu 1: Với hai sô' phức 2 , và 2 , thỏa mãn 2 , + 2 j =8+6i và | 2 , -Zj| = 2. Tìm giá trị lớn 
nhấtcủa p = |z||+| 2 j| 

Ấ.P = 5+3S- B.P^2yl26. C.P = Ayl6. D. ? = 34+3>/2. 

Hướng dẫn 
Cách 1: Tự Luận 
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^ Đặt Oi = |z||,ớ5=|zj| ( với 0 là gốc tọa 
độ, A,B là điểm biểu diễn của Z|,Z, ). 

Dụug hìrửi bình hành OẢCầ , khi đó ta có 
= |z, - Z 2 1 = 2, ỠC - ịz 2 + z, I = 10, OM = 5 

0 22 ® 

Theo định lý đường trung tuyến ta có 

l{0Ầ-^0Ố-\-ÁB- ^ , ,, , 

OM- = -=> OẦ- + OB- = 52 |zj| +|z,| = 52 

Ta có |zj+|z,| < ^2Ị|z,f+|zjfỊ = 2^ => = 2^J^ 

“^Cách 2: Casio làm nhanh 

Zj+Z 2 =8+6/->Zj =(8+6/)-z, -^|2z,-(8+60| = 2-^(2a-8)V(2b-6f = 4 
Các em cho b rồi giải phương trìnli tim a 
b=0,b=l can't solve, 

ỉ) = 2-^Zj = 4+2í &=3->Zj-3+3i ờ = 4->Zj = 4+4í 

C2X-8)^+C2Y-S2> C2X-8)2+C2Y-6)^> Sũlve for'x - 

K ị K § 

L-R= 0 L-R= 0 4 

CMPLX 0 Math A CMPllí 0 Mith A CMPLX B Mnh A 

ixl+is+si-xl IXI+Ỉ8+6Ỉ-5ÍI Iííl+l8+6ỉ--í!l 
10.1289902 10.07359258 10.1289902 

Các kết quả này đều xấp xi và nhỏ hơn đáp án B 

CMPtX B MitNTA 

2J26 

10.19803903 
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Câu 2: Cho số phức z tlìoả mãn |2-2-3/|=l. Giá ừị lớn nhất của |z+l+i| là; 

A. ^/Ĩ3+2 B.4 C.6 D. ^/Ĩ3+l 


Hướng dẫn 

ở đây các em sử dụng lý tliuyết sau: 

|z - = E thì tập hợp các điểm biểu diễn z là đường tròn có tâm + bj. J(a^; b J 

[|z| =]?+|zJ 

và bán kíiứi là R, khi đó 1 I I chúng ta sẽ ứng dụng giải nhanli như sau: 

[fL=F-KI| 

|z+l+i| =(a+lF+(b-lf =|z+l-í|‘ 


Đặt: ĨU = Z+1-Ì bài toáiT trớ tliànli: |w-3-2íj=l.Hỏi y =? áp dụng luôn công tliức 
ta được: 

|^«L^=l+^/3Ã^ = l+^/Ĩ3 


Câu 3; Tìm giá trị nliỏ nliất của |z|, biết rằng z thoả mãn điêu kiện 1^ 

A.S B.s CO D.-l 

Hướng dẫn: 

Các em đưa về dạng chuâỉr nliư ở ưên; 


1 


_ 1 1 

l+3í'' 

il+3í| l'-" 

"|l+3i| l+3i' 


Vậy khoanh đáp án c 

Câu 4: Cho số phức z tliỏa mãn: |z^-2z+5|=|(2-l+2ỉ)(z+3i-l)| . Tun giá trị nlìỏ nliất 
của môđun số phức w, với vi-z-2+2i 
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A-|wL=^ 'B-I»L=2 C.|wL = r D,|wL. = i 


Hướng dẫn: 


Các em vào giải pliưcmg trình bậc 2 Z‘ - 2z+5=0 ta được: 

0 MithT 0 MítkTA 

Xl= X2= 


Do đó 


l+2i l-2i 

^ r|z-.l+ 2 /Ì- 0 -í’Z = l-2/-4w=-l-Ay = l 

Ta đã biết (*) có dạng đường thẳng: ax+by+c=0 do đó các em CALC nlianh như sau: 
Nhập biểu thức: |z-1 -2if -\z+ 3/-1|' 

CMPLX 0 Mitli Ả 

IIX-l-2il^-l)í+3ư 


*CACL 0= tứclà z=0^ữ=ỉ)=0->c=-5 

’^CACL i= tứclà z=i-»ữ=0;ỉ;=l-AỈ)+c=-15->Ỉj=-10 

*CACL 1= tức là z=l->rt=l;Ỉ7=0-^ữ+c=-5->«=0 

CMPIX 0 Mith A CMPLX 0 Mí.th A CMPLX 0 Math A 

l>!-l-2ỉl -lìí+SiP l!í-l-2ỉl^-lỉí+3iP lx-l-2ỉl^-ix+3i!> 
-5 -15 -5 

Vậy ta có phưong tiinlr đường: -10]/-5:=0oi/=-0.5-»z=a-0.5i->w=(a-2)-fl.5í 

|k)|^ = {a-ĩf ^ Vậy tổng kết 2 trường hợp ta có = 1 

Câu 5: Cho số phức z thỏa mãn: |z-3|-r|2-t-3|=10 . Giá tri lớn nliất và giá trị nlìỏ nhất 
của |z| íân lượt là: 
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A.lOvàề ,, B.5và4^ . .C.4và3_ ^ . „ D,5và3, 

Hướng dẫn: 

Đây là dạng của phương hìnli Elip vói c=3,a:=5->b=4 nên =“=5;|z|^^ =1^=4 

Tuy nhiên ửủ không phải em nào cũng tư duy được như vậy, nếu đi thi chúng ta sẽ 
thử đáp án như sau: 

Bây giờ min clìi có tliể là 3 hoặc 4; xét trường hợp 3 xem có tồn tại số phức nào kliông 

\zf=x^ +f=9 |z-3|+|z+3|=10->^(x-3)V(9-x^)+^(x+3)V(9-x^)-10 = 0 

Dùng SOLVE ở hệ COMP 
a Mith 

Can’t Solve 

CAC3 rCancel 
Ĩ4ĨC»]:Gotũ 

Vậy loại được đáp án C,D tiếp tục thừ với max là 10 thì chỉ việc thay 9 thành 100 

i Míth 

Can't Sũlve 

CAC] íCancel 
[4 ĩ ĩ HỈ Goto 

Vậy loại đáp án A và cuối cùng cliọn B. 

Như vậy klữ xét bài toán max-min ta dựa vào đáp án, chọn giá hị nhỏ nhất và lóiT 
nliất ở các đáp án để thử xem có tồn tại số phức nào thỏa mãn hay klìông, nếu có thì 
đáp án đó có khả năng đúng còn không là loại 

Câu 6; Trong các số phức z thỏa điêu kiện |z-2-4i|=|z-27|. Điểm biểu diễn cho số 
phức z có môđim nlìỏ lứiất có tọa độ là: 

A. ( 2 ; 2 ) B. (- 2 ;- 2 ) c. ( 2 ;- 2 ) D. (- 2 ; 2 ) 

Hướng dẫn; 
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Em nào rảnli có tliể viết phưong trừửi đường tù’ điêu kiện rồi biện luận phưong trìirlì 
bậc hai, còn đi thi để cho nhanh các em dìi việc kiểm tra liệu điểm đó có thỏa mãn 
điều kiện ừên hay chưa ? 

“NKập~hệ"tlĩữcrorơĩCl7sỐ pKưTtưong líưg ví^ụl(5r2) z=2+21 

CMPLX s liUth CMPLX Q Miitli CMPLX 13 Math í 

I >;-2Tì I -1 íí-2ii! 2+2i IÍÍ-2-4ÌI -1 m I 

1 Ũ 

Vậy đáp án A thỏa mãn, các em có thể xét B,C,D để kiểm chứng. 

Câu 7: Cho sô'phức z tìiỏa |z|>2 . Tun tích của giá trị lón nhất và nliỏ nhất của biểu 
tlìức ?=|—I 

I ^ I 

A. i B.l C2 D.- 

4 4 

Hướng dẫn: 

Câu này diúng ta áp dụng BĐT vecto sau: ||zj|-|zj||<|z, +Zj|<|z,|+|zj| 

Ta có|z|>2^|^<2 ^1-ỉ<1-ịỊ<P<1+|Ị<1+ỉ Vậy klìoanhđáp án Đị. 

*Một số dạng khác 

Câu 1: Kí lúệu Z| ; 2 j ; 23 là ba nghiệm aỉa phưong trhrli phức 2 ^+ 22 ^ + 2 - 4 =0. Tmh giá 
trị của biểu thức 7 ’=|r,|-i-| 2 ,|+| 23 |. 

A. r=4. B. 7’-4+^/5. c. ^=4^/5. D,r=5. 

Hướng dẫn 

Các em vào giải phưong trình bậc 3 


Bikiptlicluc.coin Bí láp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán 


Hoỉline: 0977.543.462 




https://www.fãcebook.com/anlihungvie 


CASIOl.W,.RT ,Nwinĩl.ếL^ ■ .t, - 

0 Matíi A 

ia Ma.thTA 

v.= .^ ' .-X 2 =;; ‘ 

1 -1+1.3228756561 -§-1.3228756561 

Đé'tangtótoX2vàoXcácemb&@amWệnnh„ftếnàylàd™c 


Ị stored to X ' , 

saudóluunghiâ. X3 ,àoY sau a6 phái vào hỹCMPLXMngd^c sang hỹ 

COMPL klìông là mất phần ảo 

@[ 2 ]. , 

lll+ÌXl+IỸl 

5 

Câ« 2 :Chophuong.r'uhí+i=Uo,í+«.-C) c62nghiẹm và . .T.m 

SỐ nguyên dương n nhỏ nliỉt sao cho là một sô thực dương 

r 11=6 

A.« = 2 B.n=4 c .«=6 

“L....eotư.u,n.th..rol^>anta,hn^^^ 

làm như sau; 

f 1-6 í4T 


r 1 • /ĩ V 
z,=l+ij3^s.=l-V3^|^^ 

[i-iả) 


1 


VậyhhoanhđápánD. 
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CASÍO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - íb: Ad.theluc - Youtube ;MrTlicLuc95 


Câu 3: Cho các số phức z,w ửiỏa mãn ịz+2-2 ĩ| = |z - 4í|, ĩ« = ừ +1. Giá írị nliỏ nlìất 
của U| là 


—ìslỉ— 


-slỉ— 


D. 2^Ẽ. 


C.^. 

2 


Hưóng dẫn: Các em CALC nlìarủi ra phương trình: 

CALC0= CALC1= CALCi= 

CMPIX Q Matli Ắ CMPtX s Mith A CMPLX s Matli Ả 

lX+2-2il^-l)í-4iP lX+2-2ỉl^-IX-4iP lX+2-2il^-lX-4iP 
-8 -4 -4 


Ta có phương trình: 4x+4i/-8-0<»x+i/-2->]/-2-x 
w = iz+l=i{x+\ji)+l=l-y+ìá^\w\ = {l-yÝ +x^ ={1-¥XỶ +x^ =2x^ +2x+l 


^ ^ “ "Y IHmin “ ^ khoaiứi đáp án c 

Câu 4: Gọi Zj, Zj là 2 nghiệm của phương trình +z+1=0. Tứủi giá trị p=z/°'V z/‘’‘’. 

A. ?=1. B. p=-l. c. ?=0. D. p=2. 

Hướng dẫn: 

-1 s 

Chúng ta giải ra 2 nghiệm của phương trình là : Zj=Y ± i nliũng dạng idiư tlìế 

này thì nó lặp lại theo chu kì vậy các em lưu 2 nghiệm vào X,Y 

M CMPLX 0 MathTA M ClilPi:'! 0 Mith A M CMPLX s Math A 

X‘+Y‘ X^+Y^ X®+Y® 

-1 -1 2 
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jị5+y5: : ịs+ỵè 

-1 -1 2 

ở đây tliì thay vì tíiih 2017 tliì các em tính tại 17 vì 2017 - 2000+17,2000 diia hết cho 
4, thông tỈTưòng các bài toán như vậy số phức thường lặp lại với chu kì là 4 giống như 
lượng giác vậy 

-1 

Vậy klioanh đáp B. 

Câu 5: Cho sốphức z = a+bi{a,beầ.) tlioả mãn điều kiện |2^+4| = 2|z|. Đặt 
J’=8(ồ"-fl^)-12 . Mệnli đề nào dưới đây đúng ? 


A.?=(|+2)‘ B. P=(|z|‘-4)’ C.P={|z|-4)’ D, P=(|z|'-2)“ 


Hướng dẫn 

ở bài toán này chỉ với điều kiện |z^+4|= 2 | 2 | ta không tliể giải ra được điêu kiện cụ thể 
do đó ta sẽ diọn b=S^z=a+iS 'Vằ tiến hành giải phưong trình trìnli tìm a 

|z^ + 4| = 2 |z| -»+3í^ + ĩSữi +4| = 2Ịữ +iSị -+ +lỊ V 12a^ - 4 +3 j=0 

oỊa^+lỊ%10a^-ll = 0-+Ị ^ ”|^-+a = l-+z=l+í>^->D 


Ngoài ra các em có thểdiọn &=2->z=a+2z 

|z^ + 4| = 2 |z| -+ |a^+4í^+4aí+4| = 2|a+2íj -» a V 16a^ - 4 Ịa^ + 4 j=0 


M a Math M cmx a Math Ả M CMPLX a Math Ằ 

X^+1 “i(I x+2i I ^-2) ^ 8(4-X^) -12-(I x+ i> 

x=_ L100501045 ^ ^ 

L-R= 0 0 
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Câu 6: Tính tích modun của tất cả các các số phức z tliỏa mãn |2z-l|=|z+l+iị, đồng 
tliời điêìn biểu diễn của 2 trên mặl phẳng tọa độ tliuộc đường tròn có tâm ỉ(l;l) bán 
kmh J?=^/5 

Hướng dẫn 

Nhập biểu thức CALC 100+0, Oli 

CMPU i Mith * CMPlỊt Q M»tli A 

l2X-ll^-lCũnjg(P l2X-ll^-lCũnjgCP 
29399.0203 

NÓ sẽ phân ra 2 lóp: 

LớpX: 29399 = 30000 -600-l=3x'-6x-l 
Lớpy: .0203=.02+.0003 = 2]/+3/ 

Vậy Ị22-l|=|2+l+i|=>3r+3/-6x+2]/-l=0 

Bây giờ kêí hợp với phưong trình: (x-l)%(i/- l)^ = 5 nhân 3 vào trồi trù' phưong 
trhilr trên là ra mối quan hệ X và y: “ 

Các em nhập vào máy: 3|^(x-l)^ +(]/-l)^ -5j-Ị3x^ +3]/^ -6x+2]/-lỊ 
CALC; x=100;y=0.01 

CMPLX s Matli Ằ 

3(X-l)^+3(y-l)% 

-8.08 

Vậy -(8+8]/)=0-9-]/=-l-+x=0,x = 2->M=l.A/5 = a/5 

Còn Update nlữều bài hay lắm các em nhớ vào phần update kèm sáclì đừng có lười 
nhé*'' 
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HìnỊi Oxyz 

Phần kĩ thuật Casio Oxyz các em xem tại: http://bikiptheluc.com/bktl3 

Câu 1; Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, dro điểm Aịỉ;2:-3) và mặt phang 
[P):2x+2y-z+9-Q. Đường thẳng đi qua A và có vectơ đủ phưong M=(3;4;-4) cắt 
(?) tại B. Điểm M thay đổi ữong (?) sao cho M luôn nlùn đoạn AB dứới một góc 
90°. Klii độ dài MB lớn nlrất, đường thẳng MB đi qua điểm nào trong các điểm sau? 


A. J(-3;2;7). B. ỉỉ(-2;-l;3). c .s:(3;0;15). D. /(-l;-2;3). 


Hướng dẫn: 

Tim nhanh các dữ kiện như sau; 


(d}:- 


í x = l+3í 

y = 2+4t ->B = (d3n(Ọ)=(-2,-2,l) 
z=-3-4í 


2(1+3X)+2C2+4X)> 

K -ỉ 

L-R= 0 


AB^ = AM ^+nên BM lớn nliất klũ AM ngắrí nhất hay M là hhih cliiếu của A lên (P) 
từ đó có tìm được M(-3-2-1] Nhìn 4 đáp án khoanh D vì yg=/c = “2 
s M»h ầ 

2(1+2X)+2C2+2)Í)^ 

K -ĩ 

L-R= 0 

Câu 2: Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, cho mặt cầu 

(5): - 2x+4y - 4z+7=0. Tun tọa độ điểm M trên mặt cầu (s) sao cho khoảng 

cách từ M đến trục Ox là lóiì nhất. 

A. M(0;-3;2). B, Af(2;-2; 3). c. M(l;-1; l). D. M(l;-3;3). 
Hướng dẫn giải 

Mặt cầu ịs) có tâm /(l;-2;2) và bán khứi là 
? = Vi+2'+2'-7 = a/2. 
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(’ \S[0 EXPERT: Nguyễn Thể Lục - fb: Ad.thcluc - Youtubc :MrTlieLuc95 
Gọi H là hlnli chiểu của /(l;-2; 2) lên Ox nên /í(l;0;0). 

d[l\Ox) = IH = yỊ(-2f+2- = 2v/2 >R nên khoảng cách từ M đến tiTỊC Ox là ỉón 

= 1 và-/M-, J/LngiĩợcJiưáng_(xeiniùnli)__ 

m m lyỊTlT ° 

%--i=0 

y,,Vl=-ị.ĩ 

^w-2 = --(-2) 

Hưới\g dẫn giải nhanli: Đầu tiên kiểm tra M tlìuộc mặt cầu tlù cả 4 điểm đều ứìuộc 
Gọi M(a,b,c) có hìnli chiếu lên Ox là H(a,0,0) khoảng cách M tới Ox là MH=\lìĩ+7 
chúng ra kiểm tra thì thấy M(l;-3; 3) cho KQ lớn nhất 

Câu 3: Trong không gian với hệ toạ độ Ojcyz clio hai điểm ^(6;-3;4), B[a;b;c). Gọi 
M, N, p lần lượt là giao điểm của đường tìrẳng AB vói các mặt phẳng toạ độ [Oxy), 
ịỌxì) và {Ọpz). Biết rằng M, N, p nằm trên đoạn AB sao cho AM=MN=NP=PB,]ửẢ 
đó giá trị cúa tổng ữ+ỗ+c là: 

A. 11. B.-ll. C17. D.-17. 

Hướng dẫn 

A/'e(ỚJỌ^)=>M(xj|,y;yj^;0) N&ịOxz)=>N{xiỊ\Q;zu) Pe[0yz)^p{ồ\yp\z^ 

TừgiảữiiếtxíM=MV=iVP=PBsuyra ^=:i]S-.=>0-4-i(c-4)oc = -12 
là trung điểm .45 => 3 ;jj, = 3 

AP = ^AB =:>-6=^{a-6)^a--ĩ Vậy a+b+c--lì. 
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(5):(a--2)V(3;-1)'+(z- 1)"=9 vàJ/(Ặ;jo;Zo)G(S). sạo đio yỂ=.?o+2jo+2zo đạt giá tn 
Iihỏ nhất. KItì đó ^Co+J'o+ ^0 bằng 

A. 2 . B.- 1 . c. - 2 . D. 1 . 


Hướng dẫn 

Tacó: A = Xi^+2yQ+2z^<^XỊ^+2yg+2z^-A = 0 nên MG(/’):.x+2;j;+2z-/<í = 0,dođó điếm 
M là điểm chung của mặt cầu (5) vói mặt phang (p). 

Mặt cầu [s) có tâm /(2;l;l) và bán kính R=3. 

Tôn tại điểm M klii và clủklii <Ro \ ẾrAÌ <3o-3<yấ<15 


Do đó, với M thuộc mặt cầu (5) thì ,4=Ao+2jo+2zo > -3. 

Dấu đẳng thức xảy ra klii M là tiêp điểm của [p):x+2y+2z+ỉ=0 với (s) hay M là 

| .ĩo+2j;„+2zo+3 = 0 

Zo = l+2/ 

Vậy =>a:o +j^o + ^o 

Câu 4: Trong klìông gian với hệ tọa độ Oxỵz, cho ba điân y4(3;l;0), 5(0;-l;0), C(0;0;-6) 

. Nếu tam giác ẨB'C' thỏa mãn hệ thức A'A+B'B+C'C=() thì tọa độ họng tâm của tam 
giác đó là 

A. (l; 0 ;- 2 ). B. (2;-3;0). c (3;-2;0). D. (3;-2;l). 

Hướng dẫn 

Ta có: ÃẦ+BB'+CC'^d (l) ^ỢG'+ỠG+GÃ)+ỢG'+ỠG+GB)+(CG'+ỠG+Gc) = ữ. 
o(ãÌ+GS+GC)+(ZỠ+W+ỡỡ)+3ỠG=Õ (2) 


/ = -l 
A„ = l 
yo=-ỉ 

2o=-i 


Nếu G, G' theo thứ tự ĩân lượt là trọng tâm tam giác ABC, ẨSC nghĩa là 
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oãi+GS+GC=/ỡ+^+ỡỡ ứủ (2 )<»ỠG-ÕoG'hG. 

Tóm lại (l) là hệ thức cần và đủ đểhai tam giác ABC, A'B'C' có cùng trọng tâm. 
-“Ta-có'tọa-độ-của”ổ-làrỡ-=(-l;Op=^)rVậy-khoanh-A^- 

Câu 5: Trong kliông gian vód hệ tọa độ Oxyz, cho điểm M(2;l;l) và mặt phẳng 
(ơ):x+j'+z-4 = 0 và mặt cầu (S):js:^+/+2^-6.x-6j-8z+18=0. Phưong trình đường 
thẳng A đi qua M và nằm trong (ữ) cắt mặt cầu (5) tlieo một đoạn thẳng có độ dài 


c £z2-Zz1-£zì 
1 ~ 2 ~ 1 ■ 


d.£z1=Zzì=£z1. 
■ 1 -2 -1 ■ 


Hướng dẫn 

Mặt cầu (5) có tâm /(3;3;4) và có bán kính R=4. 

IM = Ậ3-2f+{ĩ-íf+{4-ìf=^JŨ<R 

=> M nằm trong mặt cầu (5), nên mọi đường thẳng A qua M đều cắt mặt cầu (5) tại 
hai điểm A, B phân biệt. Để AB nliỏ nhất thì khoảng cách từ / đến A lớn nhất, 
klioảng cácli này lớn nhất khi iM 1A. 

GọiVTCPcủa A là « ta có: ■Ị^^f^^=>|^'*’ỉ^=í>M=r?7„,M/]=(l;-2;l) 

[ÂlM [ũlM J V - / 

Đường thẳng A qua M(2;l;l) vàcó VTCP z~í = (l;-2;l) là 

Cách khác: =0 chi có đáp án A thỏa. 
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Câu 6: Trong kliông gian với_hệ tọa độ ữgc, cho đường-ữiẳng =Ằ-Ấ =Ẩ mặt 

1 2 3 

phang {à) chứa đường thẳng d sao cho khoảng cách từ 0 đêh (ar) đạt giá trị lớn 
lứìất. Khi đó góc giữa mặt phẳiìg (a) và trục Ox là ẹ thỏa mãn: 

A. sỉnffl = —V. B. sinffl=- 7 =r. c. sinfí>=—V. D. siní» = —V. 

2^/3 ^ 3^^ 3^3 

Hướng dẫn 

Đưòng thẳng d CÓ VTCP ũ=(l;2;3) 


Gọi H là lììnlì clìiếu của 0 lên d, K\à hình clữếu của 0 lên (ư) ta có: 

d{0,[a)) = 0KÉ0H =>d(p,{a)) lớn nhất bằng OH khi Kh//. Khiđó ịa) chứa d và 
nliận /7 = 0 ^ làmVTPT. //ed::^//(4+/;5+2í;3/)3i>ỡ^=(4+/;5-l-2/;3/) 


Vì ới/ií/=>ỡi;f.7'Ị = 0o4+/+2(5+2/)+3.3/ = 0ol4/+14=0o/—1 H{3;3-,-3), 
ÕH = {3;3;-3). 


Tmc Ox CÓVTCP 7=(l;0;0) sinff = ĩl^= , =-4^ 

p|f| >/ĩ.^3'+3-+(-3)' 


Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ ỡựz, clìo điêin A(l;-I;3) và hai đường thẳng 
= phưong trình đường thẳng d đi qua 

điểm A, vuông góc với đường thẳng dị và cắt đường thẳng í/,. 


A 


B.rf:ÍỊÌ = '^ = ^. 

2 1 3 


■ 2 -1 " -1 ■ 


D. <;:í:ịí=ZỊ1=ì^. 

-2 2 3 


Hướng dẫn 

Giảsửí/ní/j=M =>M(2+/;-l-/;l+/) 2 m-(1+/;-í;/-2) í/, có VTCP «^ = {1;4;-2). 


Bikiptlicluc.com Bí Idp CASIO còng phá Trắc Nghiệm Toán 


Hotline; 0977.543.462 



https ://www. íacebook. com/ anhhungvie 


CASK) EXPERT: N guyễn Thế Lực - fb: Ad.thcluc - Youtube :MrTlieLuc95 
í/lứfi<=í>^ĩí^=0ol+/-4/-2(/-2) = 0o-5/+5 = 0o/ = l =>^=(2;-l;-l). 

Đường ửiẳng d đi qua có VTCP ẨM =(2;-l;-l) có phương trình là: 

—1—JJ+-1-3 :Z—3 - 

Câu 8: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz, cho bốn điểm A{6;0;6) , 5(8;-4;-2), 
c( 0 ; 0 ; 6 ), D{l;ì;5). Gọi M{a;b;c) là điểm trài đường thẳng CD sao cho chu vi tam giác 
MAB nhỏ nhất. Khi đó a-b+3c có giá trị bằng 

A. 24. B. 0. CIO. D. 26. 

Hướng dẫn 


CD=(1;1;-1) Đường thẳng CD có phương trình: 


x = í 
y = t . 
z = 6-t 


M&CD nên Mịí;í;6-í).ĩa có chu vi AMAB bằng: MẢ+Ằ4B-\ AB. Do đó chu vi nhỏ nliất 
klữ và dử khi P=MA+MB nlrỏ nliất. 

M4 = ^/3^-12M-36=^3{/-2)'+24,chọnã=(^/3(/-2);2^/6) 
m = a/3/' -24/+144 = J^-4f+96 , chọn v=(-^/3(/-4);4^/6] 


Ta có: u+v=ị2S;6yỊ6^ và p=|w|+|v| >Ịỹ+v| = + ịỷ-SỴ = 2'^ 

Dâu = xảy ra khi và khi «, V cùng hướng —^” 4 ^'^^”'^' 

Suy ra: Vậy ứ-6+3c=10. 

Câu 9: Trong không gian vód hệ trục tọa độ Oxyz, cho mặt c'âu(5'):x^+(j;-4)^+z^ = 5 
.Tun tọa độ điểm Ẩ thuộc trục Oy, biết rằng ba mặt phẳng phân biệt qua A có các 
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vectơ pháp tụyến rận lựợt là các vectợ đoĩi yị củạ các truc tọạ độ cắt mặt cầu tììeo tliiêl 
diện là ba hình tròn có tổng diện tích là 1 l;ir 

^p(0;2;0) b d. 


Huóng dẫn 


Mặt cầu (S)có tâm /(0;4;0) bán kính R=-j5 


ia^):x=Ồ 

Gọi A(0; a; 0) .Ba mặt phẳng theo giả tlùết đi qua A có pt ĩân lượt là (« 2 ): z=0 

{aỊ):y-a=0 


Vì d{I\a^)=dự\a^ =Onên mặt cầu (Xlcắt (a|);(a 2 ) theo giao tuyến là đưòng tròn lớn có 

bán kứửi R = s -Diện tích hai hình tròn đó là 5, +s, = lĩcR- =10;r 

Suy ra mặt cầu (5) cắt (a,) theo giao tuyến là 1 đường tròn có diện tídi tu’ơng ứng 

Sị=ĩĩ 

Bán kínlr đường tròn đó là: /3 = ậ =1 d{I,aỊ)= |4-a |=IH Ta có: 
n 

//í'+/ 3 '= i?'=>///= |4-a| = 2-» p " J^ ^ 

' ' ' [a=6 [40;6;0) 


CâulOrChohìirhchóp SẦầCD có i(l;0;0),5(-l;l;-2),C(-2;0-3),i)(0;-l;-l).Gọi H là 
trung điểm CD , sơ 1 (ABCD) . Biết khối chóp có tliê’ tích bằng 4. BCÍ hiệu tọa độ của 
điểm s là S(A:(,;yo;Z(ị),Xj > 0 .Tim Aị 

A. = B. jr|, = 2 . c. jCj = 3. D. X(| = 4. 


Hướng dẫn 

Ta có ẢB^{-2;l--2),ÃC = i-3;0;-3),ÃD={-ỉ;-ì;-l) []t5,ĩc] = (-3;0;3),p,^] = (-3;0;3) 

s.>ncu = = ị|P=^]4P>^]^^/(-3)^+0^+3^ + ỉ ^(-3)^+0^+3^ =3^/2 
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Đường cao SH đi qua H và nhận [.45,/íc] làm VTCP nên có phưong 
x = -l-3/ 

v = -i 56 5//=:>5H-3/;--;-2-3/) 

r- ^ ..- 

z = -2+3/ 

ĐK: -1-3/ > 0 «/ <-^ 57/ = Ậ-3í)-+(r3íf = 3\|\^J2 

V = ịsH.S^ => 5// = ^ = 2^/2 3|/|^^ = 2-j2=>í = -ị^sịỉ;-ị;Q\ 

3 ^ S_^ 3-ã ^ ^ 3 l’2’J 

Câu 11: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt plìẳng (?):j:+2j'+2z-l = 0, 
điểm ^(2;1;5). Mặt phẳng (ổ) song song với (p), (ổ) cắt các tia Ox,Oy lần lượt tại các 
điếm B,c sao cho tam giác ABC có diện tích bằng 5-j5. Khi đó phưong trình nào dưới 
đây là phương trmli ráa mặt phang (0) ? 

A. (g):jc+2j+2z-4 = 0. B. (ô);Jí+2j;+2z-6 = 0. 

c. (í2):;c+2j;+2z-3 = 0. D. {Q):x+2y+2z-2 = Q. 

Hướng dẫn 

(p) songsongvói (j2),nênmặtphẳng (ổ):jc+ 23 ^+ 2 z-c= 0 , (cííl). 

Giao điểm của (ô)và tia Ojảà 5(c;0;0). Giao điểm của (ô)và tia o^^là cỊ^O;^;oj;c>0 

IS = (c-2;-l;-5); [^,^]=Ị^Y;5c;y-2cj. 

Diện tíclì tam giác ABC bằng 5^/5 nên 
ịịÃB,Bc]ị-=5S^ịjj +(5c)'+Ị^y-2cj =500=>c = 4. 
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Câu 12: Trong không gian vói hệ tọa độ Oxyz, mặt phẳng Ợ):ax+by+c 2 +d=ữ{vờí 
a^+ồ^+cSO) đi qua hai điểm 5(l;0;2),c(-l;-l;0) và cách 74(2;5;3) một klìoảng lớn 

nhất. Khi đó giá trị của biểu thức F =là 

® ỗ+í/ 

A. 1. B.ị c-ị D. 

4 7 2 


Hưóng dẫn 


BC = (-2;-l;-2). Phưong ừhilì đường thằng BC:ịy=-í . 

\z = 2-ĩi 


Gọi /là hìrửi diiểu vuông góc của A trên BC, H là lùnh chiếu vuông góc của A trên 
mặt phẳng (b) . 

Ta có AIỈ=d(A,(B))^AI. Do đó A/ỉđạt giá trị lớn rủiất khi //=/, khi đó mặt phẳng 
(B) qua / và vuông góc với A/. 

IeBC=^l(l-2/;-/;2-2/),ÃĨ = (l+2r,5+/;l+2/) 

A/lBCci>ÃĨ.BC = 0^-2-4/-5-/-2-4/ = 0^/=-L 

Mặt phang (/’)qua /(3;l;4)cómộtvectơpháp tuyếnlà Ẩ/={-l;4;-l). 

Phương trình mặt phẳng (l’):x~4y+z-3=0 Vậy 


Câu 13: Trong klìông gian với hệ tọa độ Oựz , cho hai điểm ^(1; 1; 0), 5(-l; 0; 1) và điểm 
M thay đổi trên đường thẳng Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 

r=M4+Mglà 

A. 4. B. 2>/2. C.^/6. D. 3. 

Hướng dẫn 
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Phưong tràứi tham số của đường thẳng d: 


y = ì-t. 
z-ỉ+i 


Do M €d^M'ịf,ì-i‘,ì+i). 

Khi đó MÁ={ì-í;t;-l-t)^MA = ^l¥+2 và Jã={-ỉ-í--l+í;-í)=> MB = ^l¥+2. 

Do vậy ^ = ẪÍ4+Affl = 2^/3/^+2>2^/2.Suy ta T^ = 2-ẵ khi t=:0=>M(0;l;l). 

Câu 14: Trong klìông gian vód hệ tọa độ Oxyz cho ba điểm ^(0;l;l); B(l;l;0); c(l;0;l) và 
mặt phầrg (?):;c+j-z-l=0. Điăn M tìiuộc (p) sao dìO MA=MB=MC. Thể tídì klìôì 
dióp M.ÂBC là 

B. ị. c. ị. 


A. T, 
6 


D. 7. 

3 


Hướng dẫn 
Gọi điân M{x,y,z). 

Vi điăn M tliuộc (p) sao dìO AÍ4=M= MC nèi 

'Meự) {x^y-z-\ = ồ 

MẢ = MB<x>ư+{y-1 )^+(z -1)^ = {x -1 )^+(y -1)^+ 2 ^ 

MA = MC [x^+(y-lf+ (z-l)^ = (,t-l)^+/ + (z-lf 

x+y-z-l = 0 Íjc = 1 
x-z = ữ o|y = i=>M(l;l;l) 
x-y-ữ [z-l 

M4-(l;0;0);ĩĩ^=(0;0;l)=>rĩiS,Ãffll = (0;-l;0) Ị 

Ta có _z _ ' 

MC-{0;1;0) =5 [mí,MBJìC—1 ^ 

Câu 15; Trong klìông gian vói hệ tọa độ Oy^. Viết phưotng trình mặt phẳng (p) đi qua 
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điểm M(1; 2; 3 ) và cắt các trục Ox, Oy, Oz íân lượt tại ba điểm Ấ, B, .c khác với gốc 

toa độ 0 sao cho biểu tlìức -^+- 47 +-:^^ có giá trị nhốnlìất. 

OẨ^ OB- 


Ầ.{P):x+2y+3z-n=Q. B. {p):x+2y+3z-ỉ4=0. 

c. {p):x+2y+z-u = 0. D. {P):x+y+z-6 = 0. 

Hướng dẫn 
Cáchl; 

Gọi OHLÍABC) tại //.Tacó: 

^ ■ OẢ- OB- oc- OH- OM- 

Dấu "=" xảy ra klìi và dữ klii // s M. 

Do đó: í-AT+-:ảj+-:: 3 jl khi (?) đi qua điểm M(l;2;3) có VTPT 

Vỡ/ OB^ OM- ^ ^ ^ ’ 

ÕM = {1;2;3) 

Vậy (?) cóphưong trìnlì: (?):x+2j+32-14=0. 

Cách 2; 

Giả sử y4(a;0;0), ?(0;ỗ;0), c(0;0;c) với aJ)£^Q. 

Phưong trìnli đoạn diắn của mặt phẳng (?) là -+^+-=1. 

a b c 

Vì (?) đi qua điểm M(l; 2; 3 ) nên ta có phưong trình i-+ậ +-=1 ( 1 ). 

a b c 

1 , í , 1 _ 1. 1. 1 

OÃ- OB^ oứ / c" 

Theo bất đẳng tliức Bunhiakopxki ta có: -+'^+-<^14^-^+^+-^'Ị. 
suy ra -^+^+-^>^,dâu "=" xảy ra khi fl=2ò=3c ( 2 ). 


a = 14 


Từ ( 1 ) và ( 2 ) suy ra 


ồ = 7 . 




11 

3 


Vậy phưong ữình mặt phẳirg (?) cần tìm là: x+2v+32-14=0. 
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Câu 16: Trong klìông gian Oxỹi, gọi (c) là đường tròn giao tuyến của mặt phẳng 
(?); 3 jc+ 2j;+3z = 0 và mặt cầu ( 5 ): r+/ + z' - Ix - 2j; - 4z = 0. Phương trhih của mặt cầu 
cliứa đườiìg tròn (c) và đi qua điểm i4(l;2;-l) là 

-- B7ii~-Fỹ^-Fz^-F4xi^2y--f2-2-^0-. - 

c. x^+y^+z^-5x-4y-7z=0. D. Ji:^+/+z^-7.v-z = 0. 


Hướng dẫn 
Cách 1; 

Phưong trìiứi mặt cầu (Sị) qua giao tuyến của mặt phẳng (?);3x+2y+3z=0vàmặt 
cầu (5'):x^+/+z"-2x-2j-4z=0 có dạng: xV/+z^-2x:-2j;-4z+m(3x+2,v+3z) = 0 

^x-+/+z-+{ĩm-2)x-i-{2m-2)y+{3m-4)z = 0. 


Mà .t(l;2;-l)e(5,)=>l-+2'+(-l)'+(3m-2).l+(2m-2).2+(3Hi-4)(-l) = 0o/H = -l. 

Vậy phương trình mặt câu (íi): x’ + +z^ - 5x - 4y - 7z = 0. 

™ Í3.\:+2y+3z = 0 

Cách 2: Phương trình {c):( , , ^ 

° ^ ^ [xSy+z'-2x-2y-4z = 0 

Ta có O(0;0;0),^(-l;0;l),£Ị^0;-^;|j6(C). *: 

Phưong trìnlimặtcầu (5,):x^+y+z^-2íư-2èy-2cz+í/=0 đi qua các điềm 0,K,B,A 
=ộa = l,ồ = 2,c=^.Vậy (5|);xS/+z^-5x-4y-7z=0. 


Phân Oxyz này các em xem ở Pile Update sẽ có nhiều kĩ thuật Casio hon, do thời gian 
khá gấp anh chưa viết được rứũều các em cliịu khó xem trên file Update nhé. 


Bikiptheluc.com Bí kíp C.4SIO công phá Trắc Nghiệm Toán 


Hotline: 0977.543.462 





https://wwW.facebook.cọĩĩi/aiứihungvie 


Lujện 8-MO 


CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb: Ad.theluc-Youíube :MrTheLuc95 


Luyện Hmh Học Không Giạn Hạy yà Khó 

Câu 1: Cho hình chốp S.ABC có AB=a,AC=2a, BAC=60°, SAlịABC) và SA = ayÍ3. Bán 
kúứi R của mặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABC bằng 


6 2 

Hưởng dẫn. 

Ta có BC = 4aB' + AƠ - 2ABJC.cos A = aS ■ 
Gọi 0 là tâm đườiìg tròn ngoại tiếp ầABC và 



Trong mặt phẳng (&4,A)/ đường trung hực của SA cắt A tại /. Ta có I là tâm mặt cầu 
ngoại tiếp hhih chóp S.ABC . Gọi r là bán kínlì đường tròn ngoại tiếp AABC, ta có 
r = AO . Áp dụng đinh lý sin trong ầABC ta có 

sin/l 4 4 2 


Câu 2: Cho hlnli chóp S.ABCD có đáy là hùili chữ nhật, AB=2a, BC=a, lùnh clũếu 

của 5 lên [ABCD) là trung điểm H củaAD, SH=^. Diện tích mặt cầu ngoại tiếp 

hìnli chóp S.ABCD bằng bao nhiêu? 

. 4;írứ^ n i6;ra^ 

A. ——. D. . c. ——. u .——. 

3 9 3 3 


Hưóỉng dẫn 



Ta có: HD=ị, SA^SD^ềlf- + = a. 

2 ^44 

Gọi Olà tâm hình chữ nhật ABCD. Dựng đường thẳng 
A qua 0 và vuông góc mặt phẳng {ABCD) . Suy ra A là 
trục đường tròn ngoại tiếp hmh chữ nhật ABCD. 
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Tam giác 5ẨDđều cạiứi bằnga. 

Gọi G là trọng tâm tam giácS/4D. Dựng trục đường tròn ngoại tiếp tam giác SẨDcắt A 

9 aslì 

tại 1. Suy ra I là tâm mặt cầu ngoại tiếp khối chóp S.ABCD. SG-ịsH= , _ 

IG = HO=a. R = ỊS = +SG^ = Ậ- +ị= ^. Vậy s = 47iJỉ'- = 4%ị 


Câu 3: Cho hìnli chóp SJBCcó đáy là tam giác đều cạnlì bằng 1, SA vuông góc vói 
đáy, góc giữa mặt bên SBC và đáy bằng 60°. Diện tích mặt cầu ngoại tiếp hìnli clióp 
S.ABC bằng bao nhiêu? 

^ 43;? g 43;? ^ 43;? 4;?fl^ 

'lẽ' 'lĩ' 


Hướng dẫn 



ĩacó:AM=ệ,AG = ệ. 

2 3 

G là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giácẨSC. Dụng 
đường thẳng A qua G và vuông góc mặt phẳng (ABC). 
Suy ra A là trục đường tròn ngoại tiếp lùnli clìóp S.ABC. 


Gọi J là trung điểm SA. Trong mặt phẳng xác định bởi hai đường thẳng SA và A kẻ 
đường tliẳng trung trực của đoạn SA cắt A tại /. / là tâm mặt cầu ngoại tiếp kliối 
clróp S.ABC. 


({SBC),{ABC)) = SMA=60°. 

Tam giác &4Mvuôngtại A: tmSMA=-^=^SA^ệ.^=ị. JA--^ = ị. 

ÂM 2 2 2 4 

ALíGvuôngtại J:R=:ỈA-:\/ỉg1aG--^ yỊjAlẢG^ =:Jị+ị = ^ 

° V16 3 12 


o ._n2 29 43n 

S = 4nR^=:4n^ = lP. 

144 12 
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Câu 4: Cho lăng trụ đều AẼCJB'C cạnh đáy bằng fl. Khoảng cádi từ tâm 0 của 
ầABC đến ịÃBC) là ^. Thể tích khối lăng trụ đều ABCẨSC là 

■ 16 ■ ■ 4 ■ ■ 4 ■ 

Gọi 0 là tâm, N là trung điểm BC, M là hìnli 
chiếu của A lên ẨN. Khi đó ta có 

d(0,{A'BC))=^^:=> AM =ị. 

Trong ầAẨN vuông nên ta có 

—^+—^ = -^=>AA = a.H 
AA'- AN^ AM^ n 

„ ,,, ứVã' |3 3fl'^/2 

suy ra V^iỊ(^jg,Ịy - S^(^AA - ^ ỵg" 15 ' 

Câu 5: Hình trụ có bán kính bằng ứ. Gọi AB, CD là hai đường kính của hai đáy sao 
cho ABLCD. Tlìể tícli idìối trụ đó bằng bao nlũêu khi ABCD là tứ diện đều. 

A. B. iư?s. c. 7tfl^72. 

Hướng dẫn 

Vì ABCD là tứ diện đều nên chiều cao của hình trụ h=OƠ 
Ta có: ẨO=a; Aơ = ^AƠ-ƠC' = a-ỊỈ. Suy ra: 

00' = Vo'/-^ớ^=aV2. 

Vậy V = TíRh = mỉ-ã. 


D. ^m^S- 



16 

Hướng dẫn 


A' 
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Câu 6; Cho hìrửi chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A, AB = a\l3, AC = a, tam 
giác SBC là tam giác vuông cân tại đỉnh s và nằm trong mặt phẳng vuông góc với 
■mặfphang^(3í2C)7Từĩlr]choảiìgcácỉrgỉữã‘lĩãi"ứữcmg^tlTang“iS'5^àT;ỉữ: 

7 7 

Hướng dẫn 

Vẽ BDÌIAC => ABCD là liình diữ nhật 
d{AC]SB) = d(AC;{SBD)) = d(C;{SBD)) (1) 

Dễ tliây, H là trung điểm của BC (2) 

Từ (1) và (2) => d(C;{SBD)) = 2d{H]{SBD)) (3) 

Gọi E là tnmg điểm của BD và K là lùnh cliiếu cuả H lên SE. 

Klũđó HK = d(H;{SBD)) (4) 

Từ (1), (3) và (4) d{AC;SB) = 2HK (5). Mặt khác, SH = ịẼC = a và HE = ịAB = ^ 
Trongtamgiácvuông SHE.CÓ 

^ HK=^ (6) Từ (5), (6) =í> d{AC;SB)=. 

Câu 7: Qio Ihnh chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, lùnlr dũếu của S 
lên mặt phẳng [ABCD) trùng với trọng tâm của tam giác ABD. Mặt bên [SAB) tạo với 
đáy một góc 60°. Tính theo a khoảng cádi tù C đêh mặt phang {S45). 

A.ĩệ. ĩ.ĩệ. C.ĨẶ. D.í. 

6 3 2 2 

Hướng dẫn 


, đ-v/j 


2a^Ịĩỉ 
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Vẽ HKLAB^ (1). 

Do SHl{ẤBCD) ^ SHIAB (2). 

Từ (1) và (2) AB1{SHK) ABISK (3) 

Từ (1) và (3) ((&45);(.45CD))=(ẦS;/a/] = 5iỉ:F=60' 

Dễ thấy ầKAH ~ ÁOAB(g-g) 


KH AH _ ẦH.OB ... 
OB AB AB ^ ' 


Do 


',H-ịA0-ị4-4 

3 3 2 3 



2 


(5) Từ(4)và(5) 


Vì ầHKS vuông tại H => SH = KH. ian SKH=jtm 60’=-^ 


Do đó Kị ^Cũ “ 2 ~ Ì ~ 3^ 

Mặtklìác WB = 2^c..m = 2-^^(D;(&45)).5s,, => d/(C;(S45)) = ^^^ (7) 


Trong đó SsAB =\^AB.SK = ]^AB.4 hK^^SH^ " 

Từ (6), (7) và (8) 3 d(C;ịSAB))J-.^4-^- 


Câu 8: Cho hình dióp S.ABC có S41(^c),&4=2fl. Biết tam giác ABC cân tại A có 
BC^la-ỉĩ, COS/0=^, tính diện tíchmặtcầungoạitìêphừủichóp S.ẨBC. 

A. 5 = -^. B. S = 13to\ C.5=^^. D.5=4;raV 

4 4 
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Hướng dẫn 



Câu 9; Cho hìiửi dióp S.ABC, tam giác ABC vuông tại đỉnli A,AB = lịcm),ÃC = Ậ{cm). 
Tam giác SAlB,SAC íân lượt vuông tại 5 và c. Khoảng cáclì từ c đến mặt phẳng 
(SAB) bằiìg ^{cm). Diện tích mặt cầu ngoại tiếp hình chóp S.ABC bằng 

A. B. 202 -{c«r). c D. 5;r(cHỉ^). 


Hướng dẫn 


Gọi ỉ là tmng điểm của SA :^ỈA-IB=IC=IS =í>/ là 
tâm mặt cầu ngoại tiếp hình chóp SẨBC. 

Gọi E,H Tân lượt là trung điểm của BC,AB 

Ta có: AB1AC=>EI1AB,AB1SB::^IH1AB 

ẢBLỤHE) {SAB)l{ữIE) 

Kẻ EKllH=ỳEKl{SAB) 
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^EK = d(EịSAB)) = 

Do ầỉBC cân tại / =>/jE15C 
Mà ỈEIAB =>IE1{ABC)^IE1EH 


Xét ầỉHE vuông tại E 


_L=iỂ_l-4 

EK^~ EH-'^ ỈE^^ ỊE^~ EK^ EH-~ 3 3~ 


=>/£' = -ị => ỈC- = lE- + £C' = ^ => s„, = AĩcR^ = 5n 
4 4 


Câu 10: Cho lăng trụ đúng ABCẨBCcó đáy là tam giác vuông cân đình A, 
AB=AC=a, AA' = a-JỈ . Diện tích mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ẨBB'C là 

A. B. Ana'. c. Mna^. D. 4-Ịịm~. 

3 


Hướng dẫn 

Mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ẦBBC cũng là mặt cầu ngoại tiếp lăng trụ đứng ABC.A'B'C 

Gọi ỉ, r lần lượt là tnmg điểm của BC và B'C'. Do tam giác ABC vuông cân đỉnli A 
nên trung điểm ỡcủa //' là tâm mặt cầu ngoại tiếp lăng trụ đứng ABCẨẼC. 

Bán kừúi mặt cầu là R=ị'jBC^+ƠC' =ịyl2a^+ĩa- =a. Diện tích mặt cầu là 4ĩca^. 

2 2 


Câu 11: Cho hinli chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a, mặt bên SAB là tam 
giác đều và nằm hong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Tínlr thể tích của 


khối cầu ngoại tiếp hình chóp đã cho. 

^ 5m^Ặ5 g 57t(Ỉ^JĨ5 ^ Sĩĩa^ 

18 ■ ■ 54 ■ 27 'T”’ 

Hướng dẫn giải 

Gọi Aí là trung điểm G, X lần lượt là teọng tâm tam s 
giác ABC, SAB. 

Ta có: 
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(SẨB}n(ẨBC} = ẨB 
SMIẨB 


>SM1(ABC} 


Dụng Tân lượt là trục đường tròn ngoại tiếp tam giác suy ra 

d l{ABC) tại G, d'l{SAB) tại K. 

Gọi I-dnd' suy ra ỈS=IA=ỈB=IC, nên I là tâm của mặt cầu (iS) ngoại tiếp hìnli 
clióp và có bán kmh là IS. Ta có GMKI là hừửi chữ nhật 

sk44-4 

3 2 6 , 3 2 3 . 

Do đó IS=^|SK-+KI^ =^.Vạy 

Câu 12: Một hình trự có hai đáy là hai hình tròn tâm ớ, ớ' và có bán kính ;• = 5. 

Klìoảng cách giữa hai đáy là 00'=6. Gọi (a) là mặt phẳng qua tnmg điểm cúa đoạn 
00' , cắt hai đáy của hình trụ và tạo với đưòng thẳng 00' một góc 45° . Tính diện tíclr 
5 của tlúết diện tạo với mặt phẳng (ớt) và lùnli trụ. 

Ả. s = 24-j2. B. s = 36. c S=36^/2. D. S = 48^/2. 

Hưởng dẫn 

Ta có: Thiết diện là hình bình hành ẦBCD 
nliận I làm tâm. 

Gọi Ẽ là trưng điểm của . Tá có: OEIAB 
Gọi tại H. Suy ra: OH 1 («) nên 

0/£=45“ và /£1^5. Suy ra: 

OE^ỈO=ĩ-lE^Ì-ã ■ AB = 2ẢE = 8_ 

Vậy s = = 45«, =4ịĩE.AB = 2.3^/2.8 = 48^2 
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Gâu 13; Gho hìnli lăng trụ đứng ÀBCẨEC có AB=Ì,ÃC=2, BAC=ìlữ‘. Giả sử D là 
trung điểm của cạnh CC' và BDA' - 90° .Thể tídì của khối lăng trụ ABCẨEC' bằng 

A. 2 ^/ĨI. B. ^/Ĩ5. c. Ệ-., 

2 

Hưóaig dẫn 

Bơ = AB^+AƠ- 1AB.AC.cosBAC= 7 => BC-S■ 

Đặt AA' = h => BD-=!Ợ+7,A'B"- = E+\,A'D- = ỈĨ^+4. 

4 4 

Do tam giác BDẨ vuông tại D nên A'B^ =BD^+A'D^ =ỳ /J=2^/5. 

Suy ra V=^ỊĨ5. 

Câu 14: Cho khối chóp S.ABC có SA = 2a,SB=3a,SC = 4a, ASB = SAC=90° và BSC=120°. 
Khoảng cách từ điểm c đến mặt phẳng ịSAB) bằng 

Ả.2aS. c D. 3a^^. 


D. 3^/Ĩ5. 



Hướng dẫn 



Trên các cạnh SA,SB,SC íân lượt lấy 
M,N,P sao cho SM=SN=SP=a.ĩãCÓ: 
MP=a, MN = a^,NP = aS. Suy ra ầầíNP 
vuông tại M. Hạ SH vuông góc vói mp 
[MNP) thì /7 là tnmg điểm của PN mà: 

c. r. 

<^kMNP -~ị 2 ^ ‘^SMNP - J2 ■ 


Mặt kliác: 


1^,^ S4S5 5C 24 


^S.ABCD 


^ aabc ~^ 
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Vậy: d{C,{SÂB))J^ệ^^^ệ^la-ỊÌ. 


Câu 15: Cho hình chóp S.ABCD có ABCD ỉà hình thoi cạnh a,SA-SB = SC = a. Thể tícli 

IteiữĩarcùrkhmThoprSi^lBCĐiầ 

A.^. B. ị. c.ị. Đ.ị. 

8 2 8 4 

Hướng dẫn 

Kẻ SH IỊ^ABCD) tại H là tâm đường tròn ngoại tiếp ầABCMằ ầABC cân tại B 

vầ AClED=>HeBD. Gọi 0 là giao điểm AC và BD. 

Tacó: OB- = AB--OA- = a--[SA^-SO-) = SO^^SO^OB = OD=ỳASBD vuông tại s. 



Câu 16: Cho hình trụ có các đáy là hai hình tròn tâm ớ và 0', bán kínlì đáy bằng 
chiều cao và bằng 4cm. Trên đường tròn đáy tâm 0 lấy điểm Ả, trên đường tròn đáy 
tâm ơ lấy điểm B', sao cho ẢB - AyỊScm. Thể tícli khối tứ diện ABOƠ là 


A. B. 32cmT 

3 

Hướng dẫn 

Tam giác OAƠ vuông cân tại 0 =>ƠA=‘ 
Tam giác ƠAB có AB^ = ƠB-+ƠÃ- 
=> ầơAB vuông tại ơ ■=> ƠB 1 Aơ 
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Lai có oơ i ƠB => ƠB 1 {OAƠ). 

Tam giác OAƠ vuông cân tại 0 =8(c/M') 

^^B.OAƠ ) 


Câu 17: Cho hìiứi daóp S.ABCD có đáy là lùnli vuông cạnh a, mặt bên SAB là tam giác 
đều, mặt bên SCD là tam giác vuông cân đỉnh s. Thể tích khối chóp S.ABCD là 



Ta có {SMN)1[ABCD) nên hình chiếu H của s lênmp [ABCD) thuộc MN. 

SM=^, SN = ị, MN=a. SM^+SN^=ị^^ +Ị^|j =a^ = MN^ nên tam giác SMN 
vuông tại s . 

aS a 

SHMN=SM.SN^SH = ?^ = ^.ĩệ K== 

MN a 4 3 ^BCŨ 3 4 J 2 

Câu 18: Cắt hình nón đỉnh s bởi mặt phang đi qua trục ta được một tam giác vuông 
cân có cạnli huyền bằng a^lĩ. Gọi BC là dây cung của đường ưòn đáy lùnh nón sao 
cho mặt phẳng [SBC] tạo vód mặt phẳng đáy một góc 60°. Túửi diện tídi tam giác SBC 

A.s=íỉ#. B.s4. C.S=íỉ#. D.S^Ẻệ. 

3 3 2 3 


Hướng dẫn 
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Dựiig OMIBC {M là tnmg điểm của BC). 

Vì BC 1 SO nên BC 1SM, từ đó ta có 



Câu 19: Cho kliối nón đỉnh 0, clũều cao là h. Một khối nón khác có đinli là tâm I của 
đáy và đáy là một tìiiết diện song song với đáy của hình nón đã |± 0 . Để tliể tích của 
kliối nón đỉnh Ị lớn nhất thì chiều cao của khối nón này bằng bao nhiêu? 0 



Hướng dẫn 

Gọi là chiêu cao cân tìm. R,r íân lượt là chiều cao của khối nón lớn và bé. Klữ đó 

=í> ;■ = . Thê’ tích khếi nón đinh / là 

R h h 

r. 1 J^ynRĩ{h-x^h-x+lxf ịĩĩieh 

v = -7ỉ\--——-\ x = ---r-(A-x) 2x < -—-— 

3 [ /j J 6 / 2 ' '■ ^ 6 Ă' 27 81 

Dấu đẳng thức xảy ra khi = 2.TC o j: = 

Câu 20: Một hình trụ có đưòĩig kúìh đáy bằng chiều cao và nội tiếp trong mặt cầu bán 
kính R. Diện tích xung quanh của hùih trụ bằng: 
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A. Anĩĩ. B. l7tR\ 


C.2-ãnR\ 


D. ^JIR\ 


Hướng dẫn 

Gọi h là chiều cao của hình trụ thì bán kứửi đáy của hình 
trụ là 

Gọi 0,0' là tâm của hai đáy lùnh teụ thì tâm I của mặt cầu 
là tnmg điểm của 00' hay ỈO=^. 

Ta có hìnlì trụ nội tiếp mặt câu nên 



2ỈO^ = R^=>2Ỉị = R^^h = R-j2. 

4 


S,^ = 2n.ị.h = 2nR\ 


Câu 21: Cho hình chóp S.ẢBCD có đáy là hìnli thang vuông tại A và B, ÂB=BC=a, 
ẢD=2a, SA1[ABCD) và SA=a^.Gọi E là tnmg điểm củav4Z). Kẻ EKISD tạiK. Bán 
kínli mặt cầu đi qua sáu điểm S,A,B,C,E,K bằiìg: 

B. ứ. cệa. Đ.Ệa. 

2 2 2 


Hướng dẫn 


^ , ÍBCIAB 

Tacó: ị " "^BCl{SAB)^BClSB 
[5C -L SA 

Tứ giác ABCE là hùứ\ bình hành 
^ABHCE^^CEEAD Mà CEESA =>C£l(SẨD) 
^CELSD mà EXESD^SD1.{CEK)^SKLCK 

Suy ra các điểm A,B,E,K cùng nhìn hai điểm s,c dưới 
một góc vuông nên 6 điểm S,A,B,C,E,K cùng thuộc 
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mặt cầu đường kúứi sc . 

n sc ■JSA-+AC- ^|2a-+ĩa- 

Báii kứửi mặt cầu: R = ^= -—= - = a. 

2 2 2 

Câu 22: Một quả bóng bàn và một chiếc chén hìnli trụ có cùng chiều cao. Ngưòd ta đặt 
quả bóng lên chiếc daén thấy phần ở ngoài của quả bóng có clũều cao bằng ^ chiều 

cao của nó. Gọi ,. Fj ĩân lượt là tìiể tích của quả bóng và cliiếc chén, khi đó: 

k.W^=W^. B. 3p; = 2i;. CA6V^=W^. \).21V,=%V^. 


I inệii 8-9-10 


Hướng dẫn 


Gọi ì\ là bán kínla quả bóng, Jj là bán kínlr cliiếc clién, h là clìiều cao dữếc dìén. 


Theo giả thiểt ia có h = 2r, => í; = 2ã và ỡỡ' = ^. 


rm / , > í , / 4 -Ị 4 í lì Ỹ 1 

Haể tí ch của quả bóng \a Vị=^7irỊ =^7iỵị \ =^ỉĩlỉ 

và tliể tích của chén hước là V, = B.h = Tcvĩh ==> 7 “=•“• 
' - Ỉ6 V, 9 



Câu 23: Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnlr a, mặt bên [SAB) là 
tam giác đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Tứủi tlieo a diện tích xung 
quaiứi mặt cầu ngoại tiếp Mnh chóp S.ĂBC. 

^ 5m' g Sna' ^ na' p Sna' 

■ T"' ■ ~í~' ' ■ ~\2' 


Hướng dẫn 

Do mặt phẳng [SAB) vuông góc [ABC) vód tlìeo giao tuyến AB. 
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Dựng SH Sí/ LịABC). Gọi GpGj lần lượt là trọng 

tâm của AABC và ASAB. 


Dựng đường thẳng đi qua G, và vuông góc vói [ABC), 

dụng đường thẳng d,_ đi qua Gj và vuông góc vói (SAB). 
Gọi cắt tại Ị . Khi đó I là tâm mặt cầu ngoại tiếp 
chóp S.ABC và bán kmh là i?=57. 

Ta có SH=^::>SG,=ịsH=-^ và GJ=HG, = ịHC=^. 
2 - 3 yl3 ĩ 6 

Khi đó R = SỈ=ẬSGỈ + G,I^ = ^. Vậy S^^=4jtR^ = ^-^. 


Câu 24: Cho nửa đường teòn đường kínli ẢB=2Rvầ điểm c thay đổi trên nửa đường 
tròn đó, đặt a = CAB và gọi H là hìnlì dũếu vuông góc của c lên AB. Tun a sao clio 
thể tích vật thể tròn xoay tạo thành klũ quay tam giác ACH quanh trục AB đạt giá trị 
lớn nliất. 

Ầ.a = 60°. B. ư = 45°. c. arctan-lr. D. a=30°. 

n/2 

Hướng dẫn 

AC=AB. CQsa = 2R.cosa CH = AC.sma=2R.cosa.sm<T, AH=AC.cosa=2R.cos^a 

Thể tích vật tlrể tròn xoay tạo thành khi quay tam giác ACH quanh trục AB là 
V-^AH.7i:CH' =^R^.cos‘*a.sm~a. Đặt/ = cos^a(0</<l) =>V-^RYịỉ-t) 

= h\u{2-2í) <Vậy V lớnnhấtkhi / = ^ khi a = arctan^. 

Câu 25: Ngưòd ta bỏ 5 quả bóng bàn cùng kích thước vào một chiếc hộp hìnli trụ có 
đáy bằng hìnli ừòn tròn lớn của quả bổng bàĩi và chiều cao bằng 5 lần đường kmh 
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của quả bóng bàn. Gọi Sị là tổng diện tích của 5 quả bóng bàn, là diện tícli xung 


s 

quanh của tùnli trụ. Ti số ^ là: 


A. 2. 


5 


c. 1. 


Hướng dẫn 

Gọi bán kứửi của quả bóng bàn là i? (i? > o) 

Ta có clũều cao h của hình trụ bằng 5 ĩân đưòng kmli của quả bóng bàn nghĩa là: 
h = 52R =lOi? Klũ đó: 5, = 5.4;r.i?- = 20;r/ỉ- 

Và = lnR.h = 2zR. ỈQR,=lữĩcR- Vậy: = 1. 

Câu 26: SỐ mặt đối xứng của hhili tứ diện đều là bao nhiêu? 

A. 1. B. 4. C6. D. 8. 


Hìnlì tứ diện đều có 6 mặt đối xứng (Hình vẽ). 
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Câu 27: Cho hìnli lập phương ABCD.A'B'C'D' có cạnh bằng a. Khẳng định nào sau đây 
là saỉĩ 

A. Hìnlì lập phưong ABCD.A'B'C'D' có một tâm đối xứng. 

B. Hình lập phương ABCD.ẨB'CD' có diện tícli toàn phần là 6ữ^. 
c. Hìnlì lập phương có 8 mặt đối xứng. 

D. Thể tích của tứ diện ẨABC bằng ^. 

6 

Hướng dẫn 

Hình lập phương có 9 mặt đối xứng (Hình vẽ). 
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Câu 28: Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnli bằng 1, SÁ vuông góc với 
đáy, góc giữa mặt bên SBC và đáy bằng 60°. Diậì tích mặt cầu ngoại tiếp lùnh dióp 
S.ÂBC bằng bao nliiêu? 

A — B — c — D — 

■ ~ĩĩ' lĩ' 4 ■ ■ 12 ■ 

Hướng dẫn 

Gọi H, M Tân lượt là thmg điểm BC, SẢ; 

G là trọng tâm ằABC. 

Ta có [(55C),(y45C)]=(s//,i//Ị = m'l=60° 

ÒMC đều, cạnh bằng 1 =>AH = ^:::^SA-AHtm6(f = ^ 

Bán kính mặt cầu ngoại tiếp lùnh clìóp 

Diện tídi mặt cầu s = 4;riỉ^ = 4;r—= ^ . 

48 12 


Câu 29: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình chữ nhật, AB=-2a, BC = a, huìh chiếu 
của s lên [ABCD) là ửung điêin H của AD, SH Diện tích mặt cầu ngoại tiếp 
lùnli dìóp S.ABCD bằng bao nliiêu? 
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Gọi ỉ' là tâm đường tròn ngoại tìêp ầSAD 
0 là tâm đườiig tròn ngoại tiếp ABCD 
1 là tâm mặt cầu ngoại tiếp hìnli chóp S.ABCD 
Ta có SD = SA = ^lsH- + AH-=a ^ầSAD đều 


^ IA = ^-^a = ^a 
3 2 3 

:>R = U = ^ll'A^+ỉ'f = ^IrA^+HO- 

ề 



Vậy S = 4ĩĩR^ = ^-^ 


Câu 30: Cho tam giác ABC đều cạnh a và nội tiếp trong đường tròn tâm 0, AD ỉằ 
đường kính của đường tròn tâm 0. Tlìể tích của khối tròn xoay sinlì ra khi clio plìân 
tô đậm (hhilì vẽ bên) quay quanh đưòng tliẳng AD bằng 


A 



b 


^ lind^Ịĩ ^ TỈCĨẶ ^ ĨOĩỉa^yỊì p 4n:a^\l3 

■ 126 ■ 24 ■ 217 ■ 27 


Hướng dẫn 


Klũ quay tam giác ABC quanh trục AD được khối nón có thể tích là: 

aS_(Ỉ7t^ 

N-^n.r .h-^7t.HC .AH -7 .-1- = . 

3 3 3 UJ 2 24 


Klii quay đường tròn tâm 0 quanh trục ẦD được khối cầu có thể tích là: 
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Toán ứng Dụng 

Câu 1: Một vật tlìể bằng gỗ có dạng khối trụ vóiTíán kính đáy bằng 10 (cm). cắt khối 
trụ bởi một mặt phẳng có giao tuyêh với đáy là một đường kính của đáy và tạo với 
đáy góc 45°. Dìể tích của khối gỗ bé là 



A 2000 
A. -^{cr 
3 ^ 


1000/_3\ ^ 2000/ _ 3\ -p, 2000/_3\ 

C.^(cra). 


Hướng dẫn 



Chọn hệ trục tọa độ nlìư hình vẽ.Khi đó khúc gỗ bé có đáy là nửa hình tròn có phương 
trhih: y^^m-x\ xe[-10,10] 

Một một mặt phẳng cắt vuông góc vói trục Ox tại điểm có hoàiứi độ X, X6[-10,10] 
cắt klìúc gỗ bé ửieo tlũết diện có diện tích là s[x) (xem lừnh). 

Dễ tliấy NP = y và MN = NPim45‘‘ =y = ^Ịỉ00-x^. 
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Suy ra S{x) = ịMN.PN=ịịìQQ-x-) 


Khi đó tlìể tích khúc gỗ bé là: K = j s{x)ỏx = ^ J (l00-.r ](k=j. 

Công thức giải nhanh: V=^ iR^ tana 

Câu 2; SỐ lượng của một loài vi khuẩn sau t (giờ) được xấp xi bỏd đẳng thức 
ổ(0 “ Ổo-^°‘ỉó ổo là số lượng vi kliuâh ban đầu. Nếu số lượiìg vi kliuâh ban 
đầu là 5000 con thì sau bao nhiêu giờ, số lượng vi khuẩn có 100.000 con? 

A. 20. ' B. 24. c 15,36. D. 3,55. 

Hướng dẫn 

Từ giả tlũết ta suy ra Q{í) = 5000.e". Để số lưọng vi khuăi là 100.000 con thì 

w 15.36272%i 
L-R= 0 

Câu 3: Để làm một máng xối nước, từ một tấm tôn kích thước 0,9mx3m người ta gấp tấm 
tôn đó lửiư lùnh vẽ dưói. Biết mặt cắt của máng xối (bị cắt bói mặt phẳng song song 
vói hai mặt đáy) là một hình thang cân và máng xối là một hình lăng trụ có chiều cao 
bằng chiều dài của tấm tôn. Hỏi x(m)bằng bao nhiêu thì dìể tích máng xối lớn nhất ? 



(a) Tấm tôn (b) Máng xối (c) Mặt cắt 

Ả. x=0,5m. B. Ji:=0,65ra. C. x = 0,4»2. D. x = 0,6hí. 
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Hưóng dẫn 

Gọi lì là diiều cao của lăng trụ 

Vì chiều cao lăng tm bằng cliiều dài tấm tôn nên thể tích máng xối lớn nhất Ichi diện 
tích hình tliang cân (mặt cắt) lớn nhất 



CALCcácđápán 

13 ttith Ả 13 Mìth Ắ 13 Math Ả 

Ũ.25(5Í+0.3)ÌMÌĨ Ũ.25(ÍÍ+Ũ.3)J4^ Ũ.25(!í+Ũ.3)JmĨ 
0.113137085 Ũ. 1157431823 0.1035313962 

Đáp án D. 

13 Math Ắ 

Ũ.250Í+Ũ.3)J4ĨÕĨ 

0.1169134295 

Câu 4: Một xe buýt của hãng xe A có sức chứa tối đa là 50 hành khách. Nếu một chuyến 
xe buýt chở X hành khách tlù giá tiền cho mỗi hành khádi là 20^3—(nglùn đồng). 
Khẳng địnlì đúng là: 

A. Một chuyến xe buýt thu được số tiền nhiều nhất bằng 3.200.000 (đồng). 

B. Một chuyên xe buýt tliu được số tiền nhiều nhất klũ có 45 hành klìách. 
c. Một diuyến xe buýt thu được số tiền nhiều nhất bằng 2.700.000 (đồng). 
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D. Một chuyến xe buýt thu được số tiền nlũều nliất klũ có 50 hành khách. 
Hướng dẫn 

Sỗ' tiền của chuyển xe buýt chở X hànlì khách là _ 

/(x) = 20x.Ị^3-^j (0<x<50) 

Table: 2 lần 1 lần chạy từ 1 tới 29,1 lần chạy từ 29 tới 50 
a Itotli . 0 . Mith 

n 


39 âjj 

ỉil 3I3B.5I 


i| BB BgẼB.H 

Ệã EăPĩim: 

iũl ỉ _ _ l._ .. 

240149J80 3200 

Vậy: một chuyển xe buýt thu được lợi nhuận cao nhất bằng: 3.200.000 (đồng) 

Câu 5: Một khối đá có hình là một khối cầu có bán kứửi R , người tlìỢ thợ thú công mỹ 
nghệ cần cắt và gọt viên đá đó tliànli một viên đá cảnlì có lùnli dạng là một kliối tm. 
Tính tliể tích lứn nhất có tliể của viên đá cảnh sau klũ đã hoàn tlũện. 



^ A-SĩiR^ 

3 

Hướng dẫn 

Giả sử 2x là clũều cao lùnli trụ (0<x<R) (xemhìnlì vẽ) 


3>/3rf 
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Bán kứủi của kliôì ti-ụ là r = . Thể tích kliối trụ là: V = 7C{R^ -x^)lx. 


RyỊị 

Xét hàm số V{x) = ĩĩ{R^ - x^ )ĩx, 0<x<R,có V'(x) = lĩiỊR- - 3x') = 0 <» X =. 
Bảng biến thiên: 



0 ỉấ , 

3 

r{x) 

+ 0 - 

V{x) 

n '9 n 


Dựa vào BBT, ta thấy thể tích khối trụ lớn niiất khi chiều cao của klrối trụ là 

ĨẾỀ-V 

3 ' 9 

Câu 6: Một sân chơi cho trẻ em hình chữ nliật có chiều dài 100 và dùều rộng là 60«! 
người ta làm một con đường nằm toong sân (nliư hình vẽ). Biết rằng viền ngoài và 
viền trong của con đường là hai đường elip, Elip của đường viền ngoài có trục lớn và 
trục bé lân lượt song song với các cạnh hình chữ nhật và chiều rộng của mặt đường là 
ĩm. Kiiửi phí cho mỗi làm đường 600.000 đồng. Tính tổng số tiền làm con đườirg 
đó. (SỐ tiền được làm tròn đến hàng nghìn). 
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Xét hệ trục tọa độ Oxy đặt gốc tọa độ 0 vào tâm của hình Elip. 

Phưco.ig trìnlì Elip của đường viền ngoài của con đường là (£,): ^+^ = 1. Phân đồ 
thị của (£|) nằm phía hên trục hoành có phưong trìnlr y = 3oẬ-~ = f,(x}. 

Phương hình Elip của đường viền hong của con đường là (£ 2 ): ^+^ = 1 .Phần đồ 

tlự của (£,) nằm phía trên trục hoành có phưcmg trình y =28^1 —=/2 (j:). 

Gọi Sị là diện tích của (£,) và bằng hai ĩân diện tích phần hìnlì phẳng giói hạn bỏd 
trục hoành và đồ thị hàm số .y=yj(x). Gọi ^2 là diện tícli của (£ 2 ) và hậj’ig hai lần diện 
tích phân hinh phẳng giới hạn bcd trục hoành và đồ thị hàm. số y = /2 (:r). 

Gọi s là diện tích con đường. Khi đó 

S-5',-S2 = 2 | 3oJl-Ặdx-2 f 28 jl-ịdx. 

io V 50' i y 48' 

Tính tích phân 1-2Ị b^l-^dx,ịa,b6 1*]. 
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Đặt x = ữsin/,—=>dx: = ữC 0 S/d/. 

l 2 2j 

Đổi cận x = -a=í>/ = —^;A;=ứ=>/ =—. 

2 2 

Khi đó I = lị Wl-sin^Lữcos/d/ = 2aỏ| cos^/d/ = ữỏJ (l+cos2t)đ/ 

J ^, sin2/'l|- 
= ữố /+-^ =ab7i. 

l 2 JU 

Do đó 5 = 5'|-5j = 50.30;r-48.28;r=156;r. 


Vậy tổng SỐ tìền làm con đường đó là 600000.5=600000.156;r« 294053000 (đồng). 

Giải nlìanh: Nhó nhanli công thức tứửi diện tích Elip là s= Tiáb trừ lớn cho bé cho 
nlianlì 


Cầu 7: Sự tăng tru’ởng của loại vi khuẩn tuân theo công tlìức 5=Ẩe", trong đó Ả là số 
lượng vi khuẩn ban đầu, r là tỉ lệ tăng trưởng (;• >0), ỉ là lliòi gian tăng trưởng (tính 
tlìeo đon vị là giờ). Biết số vi khuẩn ban đầu là 100 con và sau 5 giờ có 300 con. Tl-iời 
gian để vi khuẩn tăng gấp đôi số ban đầu gân đúng nhất vóá kết quả nào trong các kết 
quả sau đây. 

A. 3 giờ 20 phút. B. 3 giờ 9 phút, c 3 giờ 40 phút. D. 3 giờ 2 phút. 
Hướng dẫn giải 

Tacó: 300 = 100.6’''Oe’''=3o5r = ln3or = ^ Gọi thời gian cần tìm là í. 

Theo yêu cầu bài toán, ta có: 200=100.e" o e"" = 2 o rt = In 2 o /=« 3,15(/í) 

ln3 

Vậy / = 3 giờ 9 phút 


Bikiptlieỉuc.c()ỉu Bí kíp CASIO công phá Trắc Nghiệm Toán 


Hotiine: 0977.543.462 íiil?? 




https ://www. íacebook. com/ anhhungvie 


CASIO EXPERT: Nguyễn Thế Lực - fb; Ad.t lieluc - Youtube :MiTỉieLuc95 _ 

Câu 8: Một ngọn hải đăng được đặt tại vị trí A hên mặt biển cádi bờ biển một khoảng 
AB =5ib«. Trên bờ biển có một cái kho ở cách B 7 km. Người caiứi hải đăng có thể 
clìèo đò đêh điểm M hên bờ biển vód vận tốc 4hn/ìt rồi đi bộ đến c với vận tốc 
—6fe;i-/-/i^Vịtrí-(ĩủa-điểm-Ằf-cách-g-mộLkhoángJìằngJĩaQjphiêư_đấng iròi MđỉđẽhMlo 
c ít tốn tliòd gian nhất. 


A. 0 km. B. 7 km. 

Hướng dẫn 

Đặt s/w=x,tacó AM=-J)â+25,BC=7-X 
Thời gian để người canh hải đăng 


c. 2Ặkm 


D. 5\Ị2 kni 


đi từ A đến c là 


Xét hàm SỐ f{x) 


. 47+25 , 7-x 



n/x^+25,7- 


,(0<x<7) 


CALC các đáp án => BM=ĩ45 Ọan). 

Câu 9: Một sợi dây Idm loẹii dài 0,9m được cắt thành hai đoạn. Đoạn tliứ nhất được 
uốn thành tam giác đều, đoạn thứ hai được uôh thành lùnh chữ nliật có ‘chiều dài gấp 
đôi chiều rộng. Tun độ dài cạnh của tam giác đều (tính tlieo đơn vị ch;)' sao cho tổng 
diện tídì của tam giác và hình drữ nlìật là nlrỏnhất. 


A. 


60 


■ 2 -^/ 3 ’ ' 4ì+ĩ' ' ỉ+^ã 

Hướng dẫn 

Gọi a,b lân lượt là độ dài cạiửi tam giác đều và chiều rộng lùnh chữ nhật. 
30-a, 


30 


D. 


Ẹ+i 


Khi đó 3a+6ồ = 90(cm)=>ỏ = -~(c;n). 


5 = 5 ,+ 2 | 
4 4 


(=?I 


[i+sỵ- 


120a+1800 
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Đế s Iilìỏ nhất thì / (a) = (2+>^)a' -120a+1800 nhỏ nhất yói ứ e (Ọ;30). 

/(ữ) = 2(2+^/3)fl-120,/'(a) = 0«ữ=^G(0;30). 

Ta có /(0) = 1800, f{30)=9mS, /Ị^J^j=3600^^-5400. 


Vậy a=—^ tlù s nlaỏnhất. 

2 + yl3 

Câu 10: Trong tất cả các hhih nón nội tiêp trong hình cầu có thể tích bằng 26ji, tùn bán 
kứửi ;■ của lùnh nón có diện tích xung quanh lớn nhất. 

A. r = ^. C.r = 2yl2. D. r = 3. 


Hướng dẫn giải 

Gọi bán kmh và thể tícli của hình cầu là iỉ và 
Theo giả thiết 7c=36;t o ^tỉR^ = 36^ o R = 3 

Diện tích xung quarửi của hình nón là = ĩtr.SA=jTr.yísĩF+ì^ (1) Mà 

ịSH = SỈ+ỈH = R+IH = 3+ỊH , _- 

r-T-rr rrr-T r—-^SH=3+é-r(2) 

[iH = 4iÁ'-HA^ =^R^-r^ =4^ 
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Các em CALC từng đáp án c 
Câu 12; Cho một đồng hồ cát như hình bên dưới (gồm 2 
hình nón diung đỉĩử\ ghép lại), trong đó đường sinh bất 
kỳ của hìnli nón tạo vói đáy một góc 60“ như hình bên. 
Biết rằng clũều cao của đồng hồ là 30c;)7 và tổng thê’ tích 
của đồng hồ là 1000;r c;n'. Hỏi nếu cho đầy lượng cát vào 
phân trên thì khi chảy hết xuống dưới, khi đó ti lệ thể 
tíclr lượiig cát chiếm chỗ và tìhể tích phân phía dưóá là 
bao nlữêu ? 



Huóug dẫn 

Gọi h,h',r,r' Ị^/j> Y = 15j íân lượt là chiều cao, bán kínlr của lừnli nón phía dưới và 
phía ứên của đồng hồ. Ta có; r = ~ ~ ~ ~ ^ ~ .Klữđó;thể 

tích của đồng hồ: 
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Do 2 liìiilì nón đồng dạng nên -ĩi = í—ì = - . 

K l/J 8' 


Câu 13: Trong mặt phẳng vói hệ trục tọa độQ^, cho tam giác OAB vuông ở Ẩ thuộc 
tnạc hoànli, điểm B nằm trong góc phần tư thứ nhất và 05=2017, AOB =a, ^0 < or < - j. 

Khi quay tam giác OAB quanh trục Ox ta được một khối nón tròn xoay. Thể tícli cua 
khối nón đó lón nhất klù: 

Ầ.sina = ị. B.cosa=ệ. c. cosa = ị. Đ.sma = ỉ. 

i 2 2 3 ■ 

Hướng dẫn 



Klũ xoay tam giác OAB quanh triic Ox tạo thành hình nón có đường cao là 
OA=20n.cosa và bái kính đáy là AB=OB.sma=2QỈ7.sma. 


Thể tích khối nón bằng: ỵ=Ấ;r.AB\OA =^ỉr(20l7.maf.20l7.cosa 
= - ĩĩ20 1sin' ư. cos a 


Xét hàm số /(0 = ịl-í")/ vói / = cosr,/6(0;l) do asỊo;- 
Tacó: /'(/)=-3/^+1 
Ta có bảng biến thiên: 
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Vậy ửiể tích kliôì nón lớn nhất khi cos« = 


ệ ìxẵỴ sma = \ll-cos^a=ệ. 
3 3 


Câu 14: Cho hình chóp S.ẨBCD có đáy ABCD là hìnli vuông-cạnh a, SA vuông góc với 
mặt phẳng đáy và góc giữa sc với mặt phẳng [SAB) bằng 30“. Gọi M là điểm di động 
trên cạnli CD và H là hình chiếu vuông góc của s trên đường tlìẳng BM. Khi điểm 
M di động trên cạnh CD thì thê’ tích của khối chóp S.ABH đạt giá trị lớn nhất bằng: 

■ 6 ■ ■ 3 ■ ‘ 2 ■ ■ 12 ■ 

Hướng dẫn 



Ta có ^ịBC.CM = ịax,s^ =ịAD.DM = ịa.(a-- Smic -= 2 
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Ta có 


= ^ẢH.BM=^AH = - ị- f- .. ; BH^4âB^-AH'- = ^ 

2 Vứ''+x^ 


Hiể tích của khối clióp S.AẼH\dL 

V = ịsA.S^„ = ịsA.ị:BH.AH = ịa^l2.- 
3 3 2 6 ^Ja~+x^ 


Xét hàm SỐ f{x)= ; ,x6[0;g] 


Ta có /'(.v) = -ị-^-ĩư'{x) - 0 => X = ứ 


Trên đoạn [0;ứ] ta có /'(x)>0,Vx6[0;a] 


Vậy giá trị lón nliất của V tại X=ứ => 

CẩàJlĩừỢ)V = ệa\-^^Ệa\-ị-=ệ-.Đm=m:x=a. 

6 a'+x" 6 2a 12 

Cách 3: Dễ thấy //nhìn AB dưới góc vuông nên lớn nhất khi Iráì nhất khi 

và drỉ khi fí=0 (tâm của lừnli vuông) o X=ứ. Từ đó có kết quả. 

Câu 15: Một bác nông dân vừa bán một con trâu được số tiền là 20.000.000 (đồng). Do 
cliưa cân dùng đến số tiền nên bác nông dân mang toàn bộ số tiền đó đi gủi tiết kiệm 
ngài hàng loại kỳ hạn 6 tliáng vói lãi suất kép là 8,5% một năm. Hỏi sau 5 năm 8 
tháng bác nông dân nhận được bao nhiêu tiên cả vốn lẫn lãi (làm tròn đến hàng đoín 
vị)? Biết rằng bác nông dân đó không rút vốn cũng như lãi trong tất cả các địnlr kì 
trước và nếu rút trước thời hạn tlù ngân hàng trả lãi suất theo loại không kì hạn với lãi 
suất 0,01% một ngày (1 tliáng tính 30 ngày). 

A. 31.802.750(đ'ông). B. 31.803.311 (đồng), c. 32.833.110(đồng). D. 33.083.311 (đồng) 
Hướng dẫn 


Một kì hạn 6 tháng có lãi suất là = 4,25%/kỳ 
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Sau 5 năm 6 tháng (có nghĩa là 66 tháng tức 11 kỳ hạn), số tiền cả vốn lẫn lãi bác nông 
dân nliận được là ^ = 20000000.(1+4,25%)" (đồng). 


Vì 5 năm 8 tliáng tlù có 11 kỳ hạn và dư 2 tháng (hay dư 60 ngày) nên trong vòng 60 
ngày, SỐ tiền A sẽ được tích lũy theo lãi không kỳ hạn 0,01% một ngày. Cuối cùng bác 
nông dân thu được 

S = ^.(l+0,01%)“ =20000000.(1+4,25%)".(1+0,01%)“ «31.803.310,72 (đồng). 

Câu 16: Một màn ảnh hừửi clrữ ỉìliật cao l,4m được đặt ở độ cao 1,8/« so với tầm mắt 
(tứửi đầu mép dưói của màn ảnh). Để nhìn rõ nhất phải xác định vị trí đứng sao cho 
góc nliìn lớn nhất. Tínli klioảng cácli từ vỊ tií đó đến màn ảnli. 

A. 1,8«). B. ],4)h. C. D. 2,4/)). 

193 

Hướng dẫn 

Đặt OÂ=x («)), JC> 0. Theo yêu cầu bài toán, ta phải xác định X để góc BOC lớn nhất. 


Điều này xảy ra khi tan 5ỚC lớn nhất. 



_^ l,4x 

y ự “x'+5,76 

X X 


Ta có, t^BOC^tm{AOC-AOB) = 

' ' ì+tmAOCẲmÂOB 


Các em CALC cho nhanh hoặc tham kháo cách tự luận dưới đây 

Xét hàm số /(x) = £(0;+oo). Ta có f[x) = = 0 o 

^+5,76 (r+5,76) 


■x = 2,4 
a' = -2,4 


Bảng biến thiên 
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a: 

0 - 2.4 - - 4-00 



4- 0 - 

/w 




Vậy giá trị lớn nỉiất của hàm số f{x) đạt được tại x=2,A{m). 

Câu 17: Cho hình chóp S.ABC có đáy ẦBC là tam giác vuông cân tại B với 
AB = BC=aS, góc SAB=SCB=90° và klioảng cáclì từ Ẩ đến mặt phẳng [SBC) bằng 
ayjĩ. Tínlì diện tích mặt cầu ngoại tiếp hình dióp S.ABC. 

A.lôĩia^. B. 8;ra^ c. D. 2 m'. 

Hxróng dẫn 


Gọi D là hìnli chiếu vuông góc của s trên (ABC). Ta có: AB 1SA,AB 1SD=> ABliSAD) 
=>AB1AD. Tương tự CB1 (SCD) =>BC1DC. Suy ra ABCD là hìnli vuông 

Gọi H là lùnlì clũếu của D trên SC=>DHL (SBC) ^ d(A,(SBC) = d(D,(SBC)=DH=a^ 

Áp dụng hệ thức lượng trong tam giác SCD, ta có =>SD= fl^/6. 

SD Sn DC 

Gọi ỉ là trung điểm SB iacó IA=IB=IC=IS nên ỉ là tâm mặt cầu ngoại tiêíp lùnli chóp 
S.ABC. Suy ra bán kínlr mặt cầu là r=^=aS- Diện tích mặt cầu ngoại tiểp lùnlx 
clióp S.ABC là S=47n-^ = ĩ2zcr 

Câu 18: Một vật chuyển động vói vận tốc lOm/s thì tăng tốc với gia tốc được tínlx theo 
tlìòd gian í là a{/) = 3/+/\ Tính quãng đường vật đi được trong khoảng lOs kể từ klừ 
bắt đầu tăng tốc. 

. 3400^ „ 4300^ ^130^ ^ 

A. —^m. B.--^rn. c. D. 130ni. 

3 3 3 

Hướng dẫn 
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Ta có v{/) = ja(/)d/=|(3/+/^)d/ = y+^+C. 

Do v(0)=10nên c=10. 

-Vậy-qưãngrđưòirgvạf^ĩũỹerrtrong lOs kể Tư Hũ chuyến động là; 

Câu 19: Phần không gian bên trong của chai nước ngọt có hinli dạng như hình bên. 
Biết bán kínli đáy bằng R=5cin, bánkínlicổ r=2cm,AB=3cnỉ, BC=6cm, CD=l6cm. Tliểtídr 
phần không gian bên trong của cliai nước ngọt đó bằng: 



Hướng dẫn 


A. 495r:(CT;'). B. 4627 t(c/n^). 

C 490;c(6W). D. 412:i(ct!’). 


Thể tícli khôi trụ có đường cao CD: Vị =Jiỉ^.CD=mỉĩịcn?y 
Thể tícli khối h-ụ có đường cao ẢB: ¥ 2 =ĩĩr.AB=ìlnịcm ^'^. 


M 



Thể tídiplìài giói hạn giữa BC: V2^ĩ^[R-MC-r-MBym[cn?)^. 
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Suy ra: K = Kị + ^2 + F 3 = 490;^ (c)/ỉ"). Chọn c 

Câu 20: Klũ cắt mặt cầu s{0, R) bởi một mặt kính, ta được hai nửa mặt cầu và hìnlì 
tròn lớn của mặt kứủi đó gọi là mặt đáy của mỗi nửa mặt cầu. Một lùnh trụ gọiìk nội 
tiểp nửa mặt cầu s{0, R) nếu một đáy của hìnli trụ nằm trong đáy của nửa mặt cầu, 
còn đường tròn đáy kia là giao tuyến của lủnh trụ với nửa mặt cầu. Biết R=ì,ứíừi bán 
kúih đáy r và chiêu cao h của hinlr trụ nội tiếp nửa mặt cầu s{0, R) để khối tiụ có 

thê’tích lớn nhất. 



Liụện 8-9-10 


Hướng dẫn 

Hìnlr trụ nội tiếp nửa mặt cầu, nên tìreo giả ữiiết đường tròn đáy trên có tâm ơ có Imilì 
chiếu của 0 xuống mặt đáy (0'). Suy ra hình trụ và nửa mặt cầu cùng chuhg hục đối 
xứng và tâm của đáy dưới hình trụ trùng vói tâm 0 cùa nừa mặt cầu.Ta có; ỈI ^+= R^ 
{Q<h<R=l)=>r^=l-h^ 

Thể tích khối tiự là; V = jĩrh=Ji{\-h-)ìi = fậĩ) :^/'(h) = ;r(l-3h') = 0oh=Y 


h 

1 -1 

f{h) 

+ 0 - 
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Câu 21: Bạn A có một đoạn dây dài 20m. Bạn chia đoạn dây tliành hai pliân. Phần đầu 
uốn tliànli một tam giác đều. Phần còn lại uôh thành một hình vuông. Hỏi độ dài 
phân đâu bằng bao nhiêu để tổng diện tícli hai lùnh trên là nhỏ nhất? 


A. 


40 

9 + 4 ^^'”• 


■ 9 + 4 ^^ 


p 120 _ .rì 60 

c. T=ffl. D. — 

9+4V3 9+4^13 


Hướng dẫn 


Bạn Achiasợidây ửiànhhaipKâncóđộ dài xịtn) và 20-:c(m), 0<;í<20 
(nlnrlùnli vẽ). 

Phần đầu uốn tìhànli tam giác đều có cạnli |(m), diện tích 



Ể.=Ẻ2Ễ.( 

4 36 ^ 


) 


Ph'ân còn lại uốn tlìànli hình vuông có cạnh ^— -ịm ), diên tích 
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Tổng diện úch hai hừửv nhỏ nhất khi f{x )= 
klioảng (0;20). 


Tató:/'W=í|-^=0«,=^. 
^ 18 8 4^+9 


Bảng biên tliiên: 


X 

180 

0 —r— 20 

^ 4^/3^■9 

/'W 

0 + 

/W 



Dựa vào bảng biến thiên ta được . 


Câu 22; Một ngọn hải đăng đặt ở vị trí .4 cách bờ 5hn, 
trên bờ biển có một kho hàng ở vị trí c cách B một 
khoảng Ihn. Ngưòi canh hải đăng có thê’ chèo thuyền 
từ A đến M trên bờ biển với vận tốc Ahitìh rồi đi bộ từ 
M đến c với vận tốc 6hn/h . Xác định độ dài đoạn BM 



để ngưòd đó đi từ ^ đến c nhanh nhất. 

A. 3 yl 2 knĩ. B. ^km. c. 2 >/akm. D. -km. 


c 


Gọi BM-X 0<-r<7. Khi đó: ẨẦÍ-yỊĩS+x^ vàMC-7 X 
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i-i; i.. 4^+25 7-x s 2x-2-j25+x' 

Theo đê bài ta có: f[x)=-!^—+~ f ụ)= - 1—tlT 

4 6 4^125+x^ 

[r = 20 [x=±2S 

Klliđó: /(0)=|, /(7)=^ và /ịisy-^ 

Vậy^to/{,)=/(2ự5)=!t^. 

Câu 23: Ngưòi ta muôn tliiết kế một bể cá bằng 
kứủi klìông có nắp vói tliể líclì lldm^ và diiều 
cao là 3dm. Một vách ngăn (cùng bằng kínli) ở 
giữa, dúa bể cá thànlì hai ngăn, với các kídi 
tliước a, b (đon vị dm) nliư lùnh vẽ. 

Tínlì a, b để bể cá tốn ít nguyên liệu nhất (tínli 
cả tấm kính ở giữa), coi bề dày các tấm kíiứi như 
nhau và không ảnh hưởng đến thể tích của bể. 

Ả. a = ^,b = yl24. B. a=3, ỏ=8. c. a=3S, b 

Hướng dẫn 



Có: F = 72o3.ữỏ = 72oa=^ (1) 
b 

Bể cá tốn ít nguyên hệu nhất nghĩa là diện tích toàn ptíân nhỏ nlìất. 

Ta có diện tích toàn phần của bể cá là: =3.3fl+aồ+2.ố3=-^+6ố+24 

(Đến đây các em CALC các đáp án được rồi) 
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Áp dụiig bất đẳng thức Côsỉ: 


r-^+6ồ+24>2,fe6ồt24=96 
« b ib ' 


Dấu bằng xảy ra khi và dú khi: —= 6Ỏ o ồ = 6(ồ > o) . Từ (1), ta suy ra; ỡ=4. 
b 


Câu 24: Một cái tục lăn sơn nước có dạng một hình trụ. 
Đường kứủi của đường tròn đáy là 5cm, chiều dài lăn là 
23cm (lùnlì bên). Sau khi lăn trọn 15 vòng tlù trục lăn 
tạo nên sân phẳng một diện diện tícli là 

A. 1725;rcm\ B. 3450;? cm^ 

c. 1725;rcm/ D. 862,5;rc/n'. 

Hướng dẫn 


23 cm 



Diện tícli xung quanli của mặt hụ là = ItcRĨ =2;r.5.23= 23ữĩĩcm ^. 

Sau khi lăn 15 vòng tlừ diện tích phần son được là: s=230ĩi. 15= 3ASŨ7icnf'. 


Câu 25: Nhà Văn hóa Thanh niên của thành phố X muốn trang 
trí đèn dây led gân cổng để đón xuân Đinh Dậu 2017 nên đã 
nhờ bạn Na đến giúp. Ban giám đốc Nhà Văn hóa Thaiứiniên 
chỉ cho bạn Na biết clìỗ chuẩn bị trang trí đã có hai trụ đèn cao 
áp mạ kẽm đặt cố định ở vỊ hí ^ và 5 có độ cao lần lượt là 
lO/H và 30/íí, klioảng cách giữa hai trụ đèn 24;n và cũng yêu 
cầu bạn Na chọn một cái chốt ở vị hí M hên mặt đất nằm 
giữa hai chân trụ đèn để giăng đèn dây Led nối đến hai đỉnh 



c va D của hụ đèn (như hình vẽ). Hỏi bạn Na phải đặt diốt ớ 
vị hí cách trụ đèn B trên mặt đất là bao nliiêu để tổng độ dài 
của hai sợi dây đèn led ngắn nliất. 

A. 2ũm. B. 6m. c. 18»;. 

Hướng dẫn 

Gọi E là điểm đối xứng của c qua AB. 

Gọi M=DEnAJB,]ảiiâó bạn Na đặt chốt ở vị trí 
M tìừ tổng độ dài hai sợi dây đèn led ngắn nhất. 
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Tacó = 

BD MB 3 


mà MB+Mã=AB-24, suy ra MA-6 vk MB~U. 

JCâiL26;-SôUượng-của-mộtloàLvi-kliuẩn-trong-phòng-thLnglũệm-được-tírửi4heo-GÔng- 
tìrức Sự)= Aể', ữong đó A là số lượng vi Miuầi ban đầu, s[i) là số lưọiig vi klìuấì có 
sau í ị phút), rlà tỷ lệ tăng trường (/- >0), I (tính theo phút) là tliời gian tăng trưỏng. 
Biểt rằng sô' lượng vi khuẩn ban đầu có 500 con yà sau 5 giờ có 1500 con. Hỏi sao bao 
lâu, kể từ lúc bắt đầu, sô' lượng vi khuâh đạt 121500 con? 

A. 35 (giờ). B. 45 (giờ). c, 25 (giờ). D. 15 (giờ). 

Hướng dẫn 


Ta có 4=1500, 5 giò= 300 phút. 


Sau 5 giờ, sô' vi kliuâh là 5(300) = 500 ■ = 1500 =i> r = 

Gọi (phút) là klioảng thời gian, kể từ lúc bắt đầu, số lượng vi klìuẩn đạt 121500 con. 
Ta có 121500 = 500-e"" 

_ ^ lii243 3001n243 

=í> /o = =1500 (phút) = 25 (giờ). 

r ln3 

Câu 27: Một đám vi trùng tại ngày thứ I có sô' lượng N(í ), biết rằng M(0=và lúc 

đầu đám vi trùng có 300000 con. Sau 10 ngày, đám vi trùng có klioảng bào nhiêu con? 
A, 302542 con. B. 322542 con. c. 312542 con. Dii 332542 con. 

Hướng dẫn 

Ta có Nự) = j N'{í)dt = - 70001n I / + 2 | +c 


Do iV(0)=300000=>C=300000 -70001n2 


Khi đó ?^(10) = 70001nl2+300000-7000In2 = 312542. Chọn c 
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Một khối cầu có bán kính là 5{dm), người ta cắt bỏ hai phần của kliối câu.bằng hai mặt 
phẳng song song cùng vuông góc đường kứửi và cádì tâm một khoảng ĩ[dm) để làm 
một chiếc lu đựng nước (nlìư lừnh vẽ). Tính thể tích mà chiếc lu chứa được. 


a.ì^,K) b. 



D. Ỉ32ĩĩ{dm^ 


Hướng dẫn 

Trên hệ tmc tọa độ Oxy, xét đường tròn (Q: (x -5)" + _y" = 25. Ta tliấy nếu cho nửa trên 
triic Ox cỉia (c) quay quanh trục Ox ta được mặt cầu bán kính bằng 5. Nếu clio hình 
phẳng [H) giới hạn bởi nửa trên trục Ox của (c), trục Ox, hai đường tliẳng . 
x = 0,x=2 quay xung quanli trục Ox ta sẽ được kliối tròn xoay đúnlr là phân cắt đi 
của kliối cầu trong đề bài. 


Ta có (x - 5)^+/ = 25 o y = ±^25 - (x - 5)^ 

=> Nửa trên tmc Ox của (c) có phưong trình y=ự25-(jc-5)^ =VlOx-jc- 
=> Tliể tích vật thể tròn xoay klũ cho (F) quay quanh Ox là: 




Thể tích khối cầu là: v, =^^. 5 ^ - 


Thể tích cần tìm: V = V^-2V^ =^^^-2.^^-l32jtịdm^^ 
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Cách 2; Hai phầii cắt đi có thể tích bằng niìau, mỗi plìần là một chỏm cầu có tlìể tích 
V, = ;r Ị (i?- - x^)dx = yỉj (25 -x-)ck^^ 

Vậy tliể tích của chiếc lu là V = V- 2V,= - 2^n: = 132;r 

Câu 28: Một cái ly có dạng lùnh nón được rót nước vào với cliiều 
cao mực nước bằng J dũều cao lììnli nón. Hỏi nếu bịcli kíiìli miệng 

ly rồi úp nguực ly xuống tiìì tỷ số điiều cao mực nước và chiều cao 
hìnli nón xấp xi bằng bao nlìiẽu? 

A. 0,33, B. 0,11. c. 0 , 21 . D. 0,08 

Hướng dẫn 

Gọi diiều cao và bán kính đưòng hòn đáy của cái ly lần lượt là h và R. 

Klii để cốc theo diiều xuôi tlù lượng nước trong cốc là hìnlì nón có clùều 
cao và bán kừủi đường tròn đáy ĩân lượt là Y và 

Do đó thể tích lượng nước trong bình là ^ ^ Phần không dìứa nước chiếm ^ V. 

Khi úp ngược ly lại thì phần thể tích nước trong ly không đổi và lúc đó phần không 
drứa nước là lùnh nón và ta gọi h' và R' íân lượt là chiều cao và bán kíiih đường tròn 
đáy của phần hình nón không chứa nước đó. 

Ta có y=y và phân tliể tích hìnli nón không drứa nước là ^ p 

^ _ 19 lĩ f /!'Y I9_h' JJỉ9 

3 27 3 UJ 27 /j 3 

Do đó tỷ lệ diiều cao của phần chứa nước và dũều cao của cái ỉy trong trường hợp úp 
ngược ly làl-ị-—j^. 
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^ỔngKết; 

Như vậy là đã hết một nứa của cuốn bí kíp, tuy ĩủừên phần còn-lại vẫn còn tiếp tục 
cập nliật đê’ các em rèn luyện nhớ là phải chăm cày nhé 

Tiưy cập vào http://check.bikiptheluc.com đê’ điên mã 

Và vào http://bikiptheluc.com/bktl3 đê’ cập nhật các kĩ năng và bài tập tỊĩ luyện mói. 

Hi vọng cuốn sácli này sẽ giúp các em tiến bộ hơn nlìiều so với lúc nhận nó và điều 
quan trọng hơn là nó giúp em đỗ vào trường mìnlì thích, anh chỉ mong muốn như vậy 
là đã cảm tliấy tụ' hào về em lắm rôi! Cố gắiìg lên em niié!!! 

Cảm on các em đã luôn tm tưởng yà ủng hộ anh! 

Casio Expert: Nguyễn Thế Lực 
Hà Nội, 16/5/2017 
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